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Ñåðèÿ 2. Òåîðåìà Âèåòà. Ãðóïïà 9-1.

1. Îäèí èç êîðíåé óðàâíåíèÿ x3 − 6x2 + ax− 6 = 0 ðàâåí 3. Ðåøèòå óðàâíåíèå.
2. Êàêîìó óñëîâèþ äîëæíû óäîâëåòâîðÿòü êîýôôèöèåíòû a, b, c óðàâíåíèÿ x3 + ax2 +

bx+ c, ÷òîáû òðè åãî êîðíÿ ñîñòàâëÿëè àðèôìåòè÷åñêóþ ïðîãðåññèþ?

3. Äåéñòâèòåëüíûå ÷èñëà a, b, c òàêîâû, ÷òî abc = 1 è a+ b+ c = 1
a
+ 1

b
+ 1

c
. Äîêàæèòå,

÷òî îäíî èç ÷èñåë ðàâíî 1.

4. Èçâåñòíî, ÷òî a+ b+ c = 3, a2 + b2 + c2 = 5, a3 + b3 + c4 = 7. Íàéäèòå a4 + b4 + c4.
5. Íàéäèòå âñå òðîéêè x, y, z ïîëîæèòåëüíûõ äåéñòâèòåëüíûõ ÷èñåë, óäîâëåòâîðÿþùèõ

óñëîâèÿì

x2 + y2 + z2 = xyz + 4;

xy + yz + zx = 2(x+ y + z).

6. Ðàññìîòðèì ìíîãî÷ëåí ñ öåëûìè êîýôôèöèåíòàìè ax3 + bx2 + cx + d òàêîé, ÷òî ad
íå÷¼òíîå ÷èñëî, bc � ÷¼òíîå. Äîêàæèòå, ÷òî íå âñå êîðíè ìíîãî÷ëåíà ðàöèîíàëüíû.

7. Ïóñòü x1, x2, x3, x4 � êîðíè óðàâíåíèÿ x4 − 18x3 + kx2 + 200x− 1984 = 0. Èçâåñòíî,
÷òî x1 · x2 = −32. Íàéäèòå k.

8. Ñóùåñòâóåò ëè òàêîå êîíå÷íîå ìíîæåñòâî M íåíóëåâûõ äåéñòâèòåëüíûõ ÷èñåë, ÷òî

äëÿ ëþáîãî íàòóðàëüíîãî n íàéäåòñÿ ìíîãî÷ëåí ñòåïåíè íå ìåíüøå n ñ êîýôôèöèåíòàìè

èç ìíîæåñòâà M , âñå êîðíè êîòîðîãî äåéñòâèòåëüíû è òàêæå ïðèíàäëåæàò M?


