
10 êëàññ Ïèñüìåííûå çàäà÷è 8 ôåâðàëÿ 2018

1. Â íåêîòîðûå 16 êëåòîê äîñêè 8 × 8 ïîñòàâèëè ïî ëàäüå. Êàêîå íàèìåíüøåå
êîëè÷åñòâî ïàð áüþùèõ äðóã äðóãà ëàäåé ìîãëî ïðè ýòîì îêàçàòüñÿ?

2. Â îñòðîóãîëüíîì òðåóãîëüíèêå ABC ïðîâåäåíû âûñîòû AA′ è BB′. Íà äóãå
ACB îïèñàííîé îêðóæíîñòè òðåóãîëüíèêà ABC âûáðàíà òî÷êà D. Ïóñòü ïðÿìûå
AA′ è BD ïåðåñåêàþòñÿ â òî÷êå P , à ïðÿìûå BB′ è AD ïåðåñåêàþòñÿ â òî÷êå Q.
Äîêàæèòå, ÷òî ïðÿìàÿ A′B′ ïðîõîäèò ÷åðåç ñåðåäèíó îòðåçêà PQ.

3. Â ïîñëåäîâàòåëüíîñòè íàòóðàëüíûõ ÷èñåë {an}, n = 1, 2, . . . , êàæäîå íàòóðàëü-
íîå ÷èñëî âñòðå÷àåòñÿ õîòÿ áû îäèí ðàç, è äëÿ ëþáûõ ðàçëè÷íûõ n è m âûïîëíåíî

íåðàâåíñòâî
1

1998
<
|an − am|
|n−m|

< 1998. Äîêàæèòå, ÷òî òîãäà |an − n| < 2000000 äëÿ

âñåõ íàòóðàëüíûõ n.

4. Íà áåñêîíå÷íîì áåëîì ëèñòå êëåò÷àòîé áóìàãè êîíå÷íîå ÷èñëî êëåòîê îêðàøåíî
â ÷¼ðíûé öâåò òàê, ÷òî ó êàæäîé ÷¼ðíîé êëåòêè ÷¼òíîå ÷èñëî (0, 2 èëè 4) áåëûõ
êëåòîê, ñîñåäíèõ ñ íåé ïî ñòîðîíå. Äîêàæèòå, ÷òî êàæäóþ áåëóþ êëåòêó ìîæíî
ïîêðàñèòü â êðàñíûé èëè çåë¼íûé öâåò òàê, ÷òîáû ó êàæäîé ÷¼ðíîé êëåòêè ñòàëî
ïîðîâíó êðàñíûõ è çåë¼íûõ êëåòîê, ñîñåäíèõ ñ íåé ïî ñòîðîíå.
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