
10 êëàññ Äîáàâêà 29 ÿíâàðÿ 2018

1. Ïðî äåéñòâèòåëüíûå ÷èñëà x0, x1, . . . , xn èçâåñòíî, ÷òî x0 > x1 > . . . > xn.

Äîêàæèòå íåðàâåíñòâî

x0 +
1

x0 − x1
+

1

x1 − x2
+ . . .+

1

xn−1 − xn
> xn + 2n.

2. Ïóñòü I � öåíòð âïèñàííîé îêðóæíîñòè òðåóãîëüíèêà ABC. Äîêàæèòå, ÷òî åñëè
AI +AC = BC, òî ∠BAC = 2∠ABC.

3. Ó êâàäðàòíîãî òðåõ÷ëåíà f(x) = x2+ax+b ñ öåëûìè êîýôôèöèåíòàìè çíà÷åíèå
â 0 ïî ìîäóëþ íå ïðåâîñõîäèò 800. Òàêæå èçâåñòíî, ÷òî f(120) � ïðîñòîå ÷èñëî.

Äîêàæèòå, ÷òî ó íåãî íåò öåëûõ êîðíåé.

4. Äîêàæèòå, ÷òî ÷èñëî ñïîñîáîâ ðàçðåçàòü ïðÿìîóãîëüíèê 1002×1003 íà òð¼õêëå-
òî÷íûå óãîëêè íå ïðåâîñõîäèò ÷èñëà ñïîñîáîâ ðàçðåçàòü ïðÿìîóãîëüíèê 2004×2006
íà óãîëêè òàê, ÷òî íèêàêèå äâà óãîëêà íå îáðàçóþò ïðÿìîóãîëüíèêà 2× 3.

5. Íàòóðàëüíûå a, b, c, d òàêîâû, ÷òî a2+b2+ab = c2+d2+cd. Äîêàæèòå, ÷òî ÷èñëî
a+ b+ c+ d � ñîñòàâíîå.
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