
10 êëàññ Òðåíèðîâî÷íàÿ îëèìïèàäà 25 ÿíâàðÿ 2018

1. Ïîñëå ïðîñìîòðà ôèëüìà çðèòåëè ïî î÷åðåäè îöåíèâàëè ôèëüì
öåëûì ÷èñëîì áàëëîâ îò 0 äî 2018. Â êàæäûé ìîìåíò âðåìåíè ðåéòèíã
ôèëüìà âû÷èñëÿëñÿ êàê ñóììà âñåõ âûñòàâëåííûõ îöåíîê, äåë¼ííàÿ
íà èõ êîëè÷åñòâî. Â íåêîòîðûé ìîìåíò âðåìåíè T ðåéòèíã îêàçàëñÿ
öåëûì ÷èñëîì, à çàòåì ñ êàæäûì íîâûì ïðîãîëîñîâàâøèì çðèòåëåì
îí óìåíüøàëñÿ íà åäèíèöó. Êàêîå íàèáîëüøåå êîëè÷åñòâî çðèòåëåé
ìîãëî ïðîãîëîñîâàòü ïîñëå ìîìåíòà T?

2. Íà ñòîðîíå AC îñòðîóãîëüíîãî òðåóãîëüíèêà ABC âûáðàíû òî÷êè
M è K òàê, ÷òî ∠ABM = ∠CBK. Äîêàæèòå, ÷òî öåíòðû îêðóæíî-
ñòåé, îïèñàííûõ îêîëî òðåóãîëüíèêîâ ABM , ABK, CBM è CBK,
ëåæàò íà îäíîé îêðóæíîñòè.

3. Ñóùåñòâóþò ëè òðè ïîïàðíî ðàçëè÷íûõ íåíóëåâûõ öåëûõ ÷èñëà,
ñóììà êîòîðûõ ðàâíà íóëþ, à ñóììà òðèíàäöàòûõ ñòåïåíåé êîòîðûõ
ÿâëÿåòñÿ êâàäðàòîì íåêîòîðîãî íàòóðàëüíîãî ÷èñëà?

4. Ôèãóðà ìàìîíò áü¼ò êàê ñëîí (ïî äèàãîíàëÿì), íî òîëüêî â òð¼õ
íàïðàâëåíèÿõ èç ÷åòûð¼õ (îòñóòñòâóþùåå íàïðàâëåíèå ìîæåò áûòü
ðàçíûì äëÿ ðàçíûõ ìàìîíòîâ). Êàêîå íàèáîëüøåå ÷èñëî íå áüþùèõ
äðóã äðóãà ìàìîíòîâ ìîæíî ðàññòàâèòü íà øàõìàòíîé äîñêå 8× 8?

5. Â òðàïåöèè ABCD áîêîâàÿ ñòîðîíà CD ïåðïåíäèêóëÿðíà îñíîâà-
íèÿì, O � òî÷êà ïåðåñå÷åíèÿ äèàãîíàëåé. Íà îïèñàííîé îêðóæíîñòè
òðåóãîëüíèêà OCD âçÿòà òî÷êà S, äèàìåòðàëüíî ïðîòèâîïîëîæíàÿ
òî÷êå O. Äîêàæèòå, ÷òî ∠BSC = ∠ASD.
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