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Èíôîðìàöèÿ è àëãîðèòìû � 3.
Ðàçáîð ïèñüìåííîãî çàäàíèÿ.

5. Èìåþòñÿ íåîãðàíè÷åííîå ÷èñëî øëÿï n öâåòîâ. Êàæäîìó èç n ìóäðåöîâ íàäå-

ëè øëÿïó. Êàæäûé ìóäðåö âèäèò âñå íàäåòûå ìóäðåöàì øëÿïû êðîìå ñâîåé.

Çàòåì âñå îäíîâðåìåííî âûêðèêèâàþò îäèí èç n öâåòîâ, è åñëè õîòÿ áû êòî-òî

óãàäàë öâåò ñâîåé øëÿïû � ìóäðåöû ïîáåæäàþò. Ìîãóò ëè ìóäðåöû äîãîâèòü-

ñÿ òàê, ÷òîáû ãàðàíòèðîâàííî ïîáåäèòü?

Ðåøåíèå. Ïðîíóìåðóåì âñå öâåòà øëÿï îñòàòêàìè ïî ìîäóëþ n. Ðàññìîòðèì ïî ìîäóëþ

n ñóììó íîìåðîâ âñåõ øëÿï, íàäåòûõ íà ìóäðåöîâ. Îáîçíà÷èì ýòó ñóììó ÷åðåç S. Åñëè
áû êòî-òî èç ìóäðåöîâ çíàë ñóììó S, òî îí áû ñìîã âîññòàíîâèòü ñâîé öâåò: âåäü îí çíàåò

âñå ñëàãàåìûå â ñóììå, êðîìå ñâîåãî.

Ìóäðåöàì íàäî äåéñòâîâàòü ïî òàêîé ñòðàòåãèè. Ïóñòü ïåðâûé ìóäðåö ïðåäïîëîæèò, ÷òî

S ≡n 0; âòîðîé ïðåäïîëîæèò, ÷òî S ≡n 1; ... ; ïîñëåäíèé ïðåäïîëîæèò, ÷òî S ≡n n− 1. È
ïóñòü êàæäûé íàçîâ¼ò ñâîé öâåò, èñõîäÿ èç ñâîåãî ïðåäïîëîæåíèÿ. Ó îäíîãî èç ìóäðåöîâ

ïðåäïîëîæåíèå âåðíîå, à çíà÷èò, îí óãàäàåò ñâîé öâåò.

Êîììåíòàðèé: ïðè òàêîé ñòðàòåãèè öâåò âñåãäà óãàäûâàåò ðîâíî îäèí ìóäðåö. Íî íà

ñàìîì äåëå òàê áóäåò ïðè ëþáîé ñòðàòåãèè: åñëè âñåãäà óãàäûâàåò õîòÿ áû îäèí, òî âñåãäà

óãàäûâàåò ðîâíî îäèí. À åñëè öâåòîâ áûëî 101, à ìóäðåöîâ 100, òî âûèãðûøíîé ñòðàòåãèè

íå ñóùåñòâóåò. Ïîäóìàéòå, êàê ýòî äîêàçàòü.


