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Ò× Äîáàâêà.

Ó÷èìñÿ ãîâîðèòü.

1. Ðåøèòå óðàâíåíèå ab − cd = 1 (a, b, c, d � íàòóðàëüíûå ÷èñëà).

2. Äîêàæèòå, ÷òî óðàâíåíèå x2 + y2 = zn èìååò öåëî÷èñëåííîå ðåøåíèå ïðè ëþáîì íàòóðàëüíîì n.

3. a) Ìîæíî ëè ïåðåñòàâèòü öèôðû â ÷èñëå 5k òàê, ÷òîáû ïîëó÷èëîñü ÷èñëî 5m (k 6= m)?

b) Òîò æå âîïðîñ äëÿ 2k è 2m (k 6= m).

4. Ïóñòü a è b � âçàèìíî ïðîñòûå íàòóðàëüíûå ÷èñëà. Äîêàçàòü, ÷òî ñóùåñòâóþò íàòóðàëüíûå m, n,
òàêèå ÷òî an + bm ≡ab 1.

5. Äëÿ êàêèõ íàòóðàëüíûõ n âåðíî òàêîå îáîáùåíèå òåîðåìû Âèëüñîíà: ïðîèçâåäåíèå âñåõ íàòóðàëüíûõ
÷èñåë, ìåíüøèõ n è âçàèìíî ïðîñòûõ ñ n, ñðàâíèìî ñ −1 ïî ìîäóëþ n?

a) Äîêàçàòü, ÷òî ýòî ïðîèçâåäåíèå ñðàâíèìî ñ 1 èëè −1 ïî ìîäóëþ n.

b) Äîêàçàòü, ÷òî äëÿ n = pα (α � íàòóðàëüíîå, p � ïðîñòîå, áîëüøåå äâóõ) ýòî ïðîèçâåäåíèå
ñðàâíèìî ñ −1 ïî ìîäóëþ n.

c) Äîêàçàòü, ÷òî äëÿ n = 2pα (α � íàòóðàëüíîå, p � ïðîñòîå, áîëüøåå äâóõ) ýòî ïðîèçâåäåíèå
ñðàâíèìî ñ −1 ïî ìîäóëþ n.

d) Äîêàçàòü, ÷òî äëÿ n = p1p2 (p1, p2 � ðàçëè÷íûå ïðîñòûå, áîëüøèå äâóõ) ýòî ïðîèçâåäåíèå
ñðàâíèìî ñ 1 ïî ìîäóëþ n.

e) Äëÿ êàêèõ n ýòî ïðîèçâåäåíèå ñðàâíèìî ñ −1 ïî ìîäóëþ n.

Ó÷èìñÿ ïèñàòü.

6. x2 + y2 − 1 äåëèòñÿ íà x+ y − 1. Äîêàçàòü, ÷òî x+ y − 1 íå ÿâëÿåòñÿ ïðîñòûì.

7. Ðåøèòå óðàâíåíèå 2b − cd = 1 (b, c, d � íàòóðàëüíûå).


