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Ñåðèÿ 40. Ïîäñ÷¼ò ÷èñëà ñïîñîáîâ.

327. Óãîëêîì èç 5 êëåòîê áóäåì ñ÷èòàòü ôèãóðó, ïîëó÷åííóþ èç êâàäðàòà 3× 3 âûêè-
äûâàíèåì êâàäðàòà 2× 2. Íàçîâ¼ì ðàñêðàñêó êëåòîê äîñêè 8× 8 â 3 öâåòà õîðîøåé, åñëè
â êàæäîì óãîëêå èç 5 êëåòîê åñòü êëåòêè âñåõ öâåòîâ. Äîêàæèòå, ÷òî õîðîøèõ ðàñêðàñîê
áîëüøå, ÷åì 68.

328. Äîêàæèòå, ÷òî äîñêó 12 × 12 ìîæíî ðàçðåçàòü íà ïðÿìîóãîëüíèêè 1 × 2 áîëåå,
÷åì 200 000 000 000 000 ñïîñîáîâ. (íà ñàìîì äåëå èõ 53 060 477 521 960 000)

329. Ìèøà óâëåêàëñÿ êóáèêîì Ðóáèêà è ìåñÿöû íàïðîë¼ò âðàùàë åãî, ïîëó÷àÿ ðàç-
ëè÷íûå êîìáèíàöèè.
à) Äîêàæèòå, ÷òî îáùåå ÷èñëî êîìáèíàöèé, êîòîðîå îí ïîëó÷èë, íå ïðåâîñõîäèò 6!× 8!×
12!× 38 × 212.
á*) Äîêàæèòå, ÷òî îáùåå ÷èñëî êîìáèíàöèé, êîòîðûå â ïðèíöèïå ìîæíî ïîëó÷èòüñÿ,íå
äåëèòñÿ íà 13.

330. Îáîçíà÷èì p(n, k) êîëè÷åñòâî ðàçáèåíèé íàòóðàëüíîãî ÷èñëà n íà íàòóðàëüíûå
ñëàãàåìûå, íå ïðåâîñõîäÿùèå k (ðàçáèåíèÿ, îòëè÷àþùèåñÿ ëèøü ïîðÿäêîì ñëàãàåìûõ,
ñ÷èòàþòñÿ îäèíàêîâûìè), à p(n) = p(n, n) � îáùåå êîëè÷åñòâî ðàçáèåíèé íàòóðàëüíîãî
÷èñëà n íà íàòóðàëüíûå ñëàãàåìûå. Äîêàæèòå, ÷òî p(10000, 100)2 6 p(30000).

Ïóñòü åñòü êîíå÷íûé àëôàâèò.
Ñëîâîì íàçîâ¼ì ëþáóþ ïîñëåäîâàòåëüíîñòü ñèìâîëîâ ýòîãî àëôàâèòà.
Ïîäïîñëåäîâàòåëüíîñòüþ äàííîãî ñëîâà íàçîâ¼ì ñëîâî, êîòîðîå ìîæåò ïîëó÷èòüñÿ èç äàí-
íîãî çà÷¼ðêèâàíèåì íåñêîëüêèõ ñèìâîëîâ.
Ïîäñëîâîì äàííîãî ñëîâà íàçîâ¼ì íåñêîëüêî ïîäðÿä èäóùèõ ñèìâîëîâ äàííîãî ñëîâà.
Ê ïðèìåðó ó ñëîâà aabbaa ñëîâî aba ÿëâÿåòñÿ ïîäïîñëåäîâàòåëüíîñòüþ, íî íå ÿâëÿåòñÿ
ïîäñëîâîì.

331. Ðàññìîòðèì ñëîâî s äëèíû k. Ðàññìîòðèì âñå ñëîâà äëèíû n, ñîäåðæàùèå s â
êà÷åñòâå ïîäïîñëåäîâàòåëüíîñòè. Äîêàæèòå, ÷òî èõ êîëè÷åñòâî íå çàâèñèò îò òîãî, êàêèå
ñèìâîëû âõîäÿò â ñëîâî s, à çàâèñèò òîëüêî îò n è k (íó è îò ðàçìåðà àëôàâèòà, êîíå÷íî).

332. à) Óáåäèòåñü, ÷òî åñëè ñ÷èòàòü âõîæäåíèÿ â êà÷åñòâå ïîäñëîâ, à íå ïîäïîñëåäî-
âàòåëüíîñòåé, òî çàäà÷à ïåðåñòàíåò áûòü âåðíîé.
á) Äîêàæèòå, ÷òî ñëîâî, ñîñòîÿùåå èç k îäèíàêîâûõ áóêâ ÿëâÿåòñÿ ïîäñëîâîì ó íåáîëüøåãî
÷èñëà ñëîâ äëèíû n, ÷åì ëþáîå äðóãîå äëèíû k.


