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Âîññòàíîâèòåëüíûé ðàçíîáîé.

132. Ñóùåñòâóåò ëè âîçðàñòàþùàÿ ïîñëåäîâàòåëüíîñòü a1, a2, . . . íàòóðàëüíûõ ÷èñåë

òàêàÿ, ÷òî äëÿ ëþáîãî íàòóðàëüíîãî k ïîñëåäîâàòåëüíîñòü a1 + k, a2 + k . . ., ñîäåðæèò
êîíå÷íîå êîëè÷åñòâî ïðîñòûõ ÷èñåë?

133. Íàéäèòå âñå òàêèå ïàðû íàòóðàëüíûõ ÷èñåë a è b, ÷òî 3a + 7b ïîëíûé êâàäðàò.

134. Â òðåóãîëüíèêå ABC òî÷êà O � öåíòð îïèñàííîé îêðóæíîñòè. ×åðåç òî÷êè A è C
ïðîâåäåíà îêðóæíîñòü, êàñàþùàÿñÿ AO è CO. Äîêàæèòå, ÷òî âòîðûå òî÷êè ïåðåñå÷åíèÿ

ïðÿìûõ BA è BC ñ ýòîé îêðóæíîñòüþ ÿâëÿþòñÿ êîíöàìè åå äèàìåòðà.

135. Íà ïëîñêîñòè ïðîâåäåíî 12 ïðÿìûõ, íèêàêèå äâå èç êîòîðûõ íå ïàðàëëåëüíû.

Êàêîå íàèáîëüøåå ÷èñëî ðàâíîáåäðåííûõ òðåóãîëüíèêîâ ñî ñòîðîíàìè, ëåæàùèìè íà ýòèõ

ïðÿìûõ, ìîãëî îáðàçîâàòüñÿ?

136. Êàêîå íàèáîëüøåå êîëè÷åñòâî òðîåê (a, b, c) ñ óñëîâèåì a < b < c ìîæíî ñîñòà-

âèòü èç ÷èñåë 1, 2, ..., n òàê, ÷òîáû äëÿ ëþáûõ äâóõ ñîñòàâëåííûõ òðîåê (a, b, c) è (a′, b′, c′)
âûïîëíÿëîñü íå áîëåå îäíîãî èç ðàâåíñòâ a = a′, b = b′, c = c′?

137. Ñóììà ÷åòûð¼õ äåéñòâèòåëüíûõ ÷èñåë ðàâíà 0, è ñóììà èõ îáðàòíûõ âåëè÷èí

ðàâíà 0. Äîêàæèòå, ÷òî ñóììà êàêèõ-òî äâóõ èç ýòèõ ÷èñåë ðàâíà 0.

138. Â ñòðàíå íåêîòîðûå ïàðû ãîðîäîâ ñîåäèíåíû äîðîãàìè. Èçâåñòíî, ÷òî íåò òðåõ

ãîðîäîâ, ïîïàðíî ñîåäèíåííûõ äîðîãàìè. Êðîìå òîãî, äëÿ ëþáûõ n äîðîã íàéäåòñÿ ãîðîä,

èç êîòîðîãî âûõîäÿò õîòÿ áû äâå èç íèõ. Äîêàæèòå, ÷òî ãîðîäà ìîæíî òàê ðàçáèòü íà n
îêðóãîâ, ÷òîáû ëþáàÿ äîðîãà ñîåäèíÿëà ãîðîäà èç ðàçëè÷íûõ îêðóãîâ.

139. Áîêîâûå ñòîðîíû AB è CD òðàïåöèè ABCD ÿâëÿþòñÿ ñîîòâåòñòâåííî õîðäàìè

îêðóæíîñòåé ω1 è ω2, êàñàþùèõñÿ äðóã äðóãà âíåøíèì îáðàçîì. Ãðàäóñíûå ìåðû êàñà-

þùèõñÿ äóã AB è CD ðàâíû α è β. Îêðóæíîñòè ω3 è ω4 òàêæå èìåþò õîðäû AB è CD
ñîîòâåòñòâåííî. Èõ äóãè AB è CD, ðàñïîëîæåííûå ñ òîé æå ñòîðîíû îò õîðä, ÷òî ñîîò-

âåòñòâóþùèå äóãè ïåðâûõ äâóõ îêðóæíîñòåé, èìåþò ãðàäóñíûå ìåðû β è α. Äîêàæèòå,
÷òî ω3 è ω4 òîæå êàñàþòñÿ.

140. Äàíî íàòóðàëüíîå n. Äîêàæèòå, ÷òî ñóùåñòâóåò òàêîå íàòóðàëüíîå k, ÷òî â äåñÿ-
òè÷íîé çàïèñè ÷èñëà kn èñïîëüçóþòñÿ íå âñå öèôðû.

141. Íàéäèòå âñå òàêèå íåïðåðûâíûå íà âñåé äåéñòâèòåëüíîé ïðÿìîé ôóíêöèè f(x),
÷òî f(f(x)) + f(x)− 2x = 0.

142. Â äâóäîëüíîì ãðàôå 2n − 1 âåðøèí, â êàæäîé íàïèñàíî n ðàçëè÷íûõ ÷èñåë. Äî-

êàæèòå, ÷òî ìîæíî îñòàâèòü â êàæäîé âåðøèíå îäíî ÷èñëî òàê, ÷òîáû â êîíöàõ êàæäîãî

ðåáðà ñòîÿëè ðàçëè÷íûå ÷èñëà.


