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Еще неравенства

1. Докажите, что если 𝑥, 𝑦 и 𝑧—длины сторон треугольника, то

𝑥𝑦𝑧 ⩾ (𝑥 + 𝑦 − 𝑧)(𝑥 + 𝑧 − 𝑦)(𝑦 + 𝑧 − 𝑥) .

2. Докажите неравенство 𝑛𝑛 > 2𝑛−1 ⋅ 𝑛!.

3. 𝑎, 𝑏, 𝑐— стороны треугольника. Докажите неравенство

𝑎2 + 2𝑏𝑐

𝑏2 + 𝑐2
+

𝑏2 + 2𝑎𝑐

𝑎2 + 𝑐2
+

𝑐2 + 2𝑎𝑏

𝑎2 + 𝑏2
> 3 .

4. Произведение положительных чисел 𝑥, 𝑦 и 𝑧 равно 1. Докажите, что если

1

𝑥
+

1

𝑦
+

1

𝑧
⩾ 𝑥 + 𝑦 + 𝑧 ,

то для любого натурального 𝑘 выполнено неравенство

1

𝑥𝑘
+

1

𝑦𝑘
+

1

𝑧𝑘
⩾ 𝑥𝑘 + 𝑦𝑘 + 𝑧𝑘 .


