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Разнобой по геометрии

1. Пусть точки 𝐴, 𝐵, 𝐶 лежат на окружности, а прямая 𝑏 касается этой окружности в точ-

ке 𝐵. Из точки 𝑃, лежащей на прямой 𝑏, опущены перпендикуляры 𝑃𝐴1 и 𝑃𝐶1 на пря-

мые 𝐴𝐵 и 𝐵𝐶 соответственно (точки 𝐴1 и 𝐶1 лежат на отрезках 𝐴𝐵 и 𝐵𝐶). Докажите, что

𝐴1𝐶1 ⊥ 𝐴𝐶.

2. Окружность, вписаннаявпрямоугольный треугольник𝐴𝐵𝐶 с гипотенузой𝐴𝐵, касается

сторон 𝐴𝐵, 𝐵𝐶 и 𝐴𝐶 в точках 𝐶1, 𝐴1 и 𝐵1 соответственно. Пусть 𝐵1𝐻—высота треуголь-

ника 𝐴1𝐵1𝐶1. Докажите, что точка 𝐻 лежит на биссектрисе угла 𝐶𝐴𝐵.

3. Дан прямоугольный треугольник 𝐴𝐵𝐶 с прямым углом 𝐶. Пусть𝐵𝐾—биссектриса это-

го треугольника. Окружность, описанная около треугольника𝐴𝐾𝐵, пересекает вторич-

но сторону 𝐵𝐶 в точке 𝐿. Докажите, что 𝐶𝐵 + 𝐶𝐿 = 𝐴𝐵.

4. В треугольнике 𝐴𝐵𝐶 проведены биссектрисы 𝐴𝐷, 𝐵𝐸 и 𝐶𝐹, пересекающиеся в точке 𝐼.

Серединный перпендикуляр к отрезку 𝐴𝐷 пересекает прямые 𝐵𝐸 и 𝐶𝐹 в точках𝑀 и 𝑁

соответственно. Докажите, что точки 𝐴, 𝐼,𝑀 и 𝑁 лежат на одной окружности.

5. На стороне 𝐵𝐶 выпуклого четырехугольника 𝐴𝐵𝐶𝐷 взяты точки 𝐸 и 𝐹 (точка 𝐸 ближе

к точке 𝐵, чем точка 𝐹). Известно, что ∠𝐵𝐴𝐸 = ∠𝐶𝐷𝐹 и ∠𝐸𝐴𝐹 = ∠𝐹𝐷𝐸. Докажите, что

∠𝐹𝐴𝐶 = ∠𝐸𝐷𝐵.

6. В неравнобедренном треугольнике 𝐴𝐵𝐶 провели биссектрисы угла 𝐴𝐵𝐶 и угла, смеж-

ного с ним. Они пересекли прямую𝐴𝐶 в точках𝐵1 и𝐵2 соответственно. Из точек𝐵1 и𝐵2
провели касательные к окружности, вписанной в треугольник 𝐴𝐵𝐶, отличные от пря-

мой𝐴𝐶. Они касаются этой окружности в точках𝐾1 и𝐾2 соответственно. Докажите, что

точки 𝐵, 𝐾1 и 𝐾2 лежат на одной прямой.


