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Геометрия

1. Дан выпуклый четырехугольник 𝐴𝐵𝐶𝐷. Известны углы: ∠𝐵𝐶𝐴 = 40∘, ∠𝐵𝐴𝐶 = 50∘,

∠𝐵𝐷𝐴 = 20∘,∠𝐵𝐷𝐶 = 25∘. Найдите угол между диагоналями данного четырехугольни-

ка.

2. 𝑃— точка пересечения касательных в точках 𝐴 и 𝐵 к окружности 𝜔 с центром 𝑂. Че-

рез произвольнуюточку𝑀наотрезке𝐴𝐵провелипрямую, перпендикулярную𝑂𝑀. Эта

прямая пересекла прямые 𝑃𝐴 и 𝑃𝐵 в точках 𝐶 и 𝐷. Докажите, что𝑀— середина отрез-

ка 𝐶𝐷.

3. Даныдве скрещивающиеся прямые. Все прямые, которыепересекаютобе данные, кра-

сят в красный цвет. Найдите все точки пространства, которые останутся неокрашен-

ными.

4. Существует ли выпуклая фигура, которой нельзя накрыть полукруг радиуса 1, но дву-

мя копиями которой можно накрыть круг того же радиуса?

5. В треугольнике 𝐴𝐵𝐶 точки 𝐴1 и 𝐵1 — середины высот, опущенных из вершин 𝐴 и 𝐵,𝑀

и 𝑆— середина 𝐴𝐵 и основание высоты из вершины 𝐶 соответственно. Докажите, что

точки 𝐴1, 𝐵1,𝑀, 𝑆 лежат на одной окружности.


