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𝐾𝑛 - полный граф на 𝑛 вершинах. 𝐾𝑚×𝑛 - полный 𝑚-дольный граф по 𝑛 вершин в каждой доле.

1. Какое наибольшее количество подграфов 𝐾3 (треугольников) можно выбрать в графе 𝐾3×𝑛,
так чтобы никакие два подграфа не пересекались по ребру?

2. Какое наибольшее количество подграфов 𝐾4 можно выбрать в графе 𝐾4×𝑛, так чтобы никакие
два подграфа не пересекались по треугольнику?

3. Какое наибольшее количество подграфов 𝐾4 можно выбрать в графе 𝐾4×𝑛, так чтобы никакие
два подграфа не пересекались по ребру, если а) 𝑛 - нечётное; б) 𝑛 = 4?

4. Какое наименьшее количество 4-элементный подмножеств 8-элементного множества можно вы-
брать, так чтобы любое 3-элементное множество содержалось хотя бы в одном из выбранных?

5. Какое наименьшее количество 7-элементный подмножеств 15-элементного множества можно
выбрать, так чтобы любое 3-элементное множество содержалось хотя бы в одном из выбранных?

6. Какое наименьшее количество 3-элементный подмножеств 11-элементного множества можно
выбрать, так чтобы любое 0-, 1- или 2-элементное множество нечётное число раз входило в
выбранные?

7. Какое наименьшее количество 4-элементный подмножеств 12-элементного множества можно
выбрать, так чтобы любое 0-, 1-, 2- или 3-элементное множество нечётное число раз входило в
выбранные?

8. При каких 𝑛 граф 𝐾𝑛 можно разбить на рёберно непересекающиеся циклы длины 4?

9. При каких 𝑛 граф 𝐾𝑛 можно разбить на рёберно непересекающиеся треугольники?


