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1. Три прямые движутся линейно. В два различных момента времени они пересекаются в одной
точке. Докажите, что они всегда пересекаются в одной точке.

2. Две точки движутся линейно вдоль пересекающихся прямых. Докажите, что прямая, их соеди-
няющая, движется линейно тогда и только тогда, когда точки достигают точки пересечения
своих траекторий одновременно. Какое условие на скорости точек надо наложить в случае
параллельных траекторий?

3. (Прямая Гаусса) На плоскости проведено четыре прямые общего положения. Докажите, что
середины отрезков, соединяющих точку пересечения двух прямых с точкой пересечения двух
оставшихся, лежат на одной прямой.

4. На диагонали 𝐴𝐶 параллелограмма 𝐴𝐵𝐶𝐷 отмечена произвольная точка 𝑃 . В углы 𝐴 и 𝐶
параллелограмма вписываются окружности, проходящие через 𝑃 (в каждый угол можно впи-
сать две такие окружности; имеется ввиду те, которые поменьше). Докажите, что прямые,
соединяющие центры таких окружностей (при всех положениях точки 𝑃 ), параллельны друг
другу.

5. Из точек касания вневписанных окружностей со сторонами треугольника провели прямые,
параллельные биссектрисам соответственных углов, про которые нужно доказать, что они пе-
ресекаются в одной точке.

6. 𝑂 - центр описанной окружности остроугольного треугольника 𝐴𝐵𝐶. На луче 𝐴𝑂 отмечена
произвольная точка 𝑃 . Описанные окружности треугольников 𝐴𝐵𝑃 и 𝐴𝐶𝑃 пересекают прямые
𝐴𝐶 и 𝐴𝐵 вторично в точках 𝐵1, 𝐶1 соответственно. Докажите, что середина 𝐵1𝐶1 равноудалена
от вершин 𝐵 и 𝐶.

7. Точки пересечения медиан треугольников 𝐴1𝐴2𝐴3, 𝐵1𝐵2𝐵3, 𝐶1𝐶2𝐶3 лежат на одной прямой.
Докажите, что 27 треугольников 𝐴𝑖𝐵𝑗𝐶𝑘 можно разбить на две группы так, чтобы суммы
площадей треугольников в группах были равными.


