
9 êëàññ Ãåîìåòðèÿ 25 íîÿáðÿ 2013

1. Â ïðÿìîóãîëüíîì ðàâíîáåäðåííîì òðåóãîëüíèêå ñ ïðÿìûì óãëîì B ïðîâåëè ìåäèàíû AD è CE.
Ìåäèàíó AD ïðîäîëæèëè íà å¼ äëèíó çà òî÷êó D. Ïîëó÷èëàñü òî÷êà X. Ìåäèàíó CE ïðîäîëæèëè íà
å¼ äëèíó çà òî÷êó C. Ïîëó÷èëàñü òî÷êà Y . Äîêàæèòå, ÷òî ∠AXY = 90◦.

2. Òî÷êà X âíóòðè êâàäðàòà ABCD òàêîâà, ÷òî ∠XCD = ∠XDC = 15◦. Äîêàæèòå, ÷òî òðåóãîëüíèê
ABX � ðàâíîñòîðîííèé.

3. Äàí øåñòèóãîëüíèê ABCDEF , â êîòîðîì AB = BC, CD = DE, EF = FA, à óãëû A è C � ïðÿìûå.
Äîêàæèòå, ÷òî ïðÿìûå FD è BE ïåðïåíäèêóëÿðíû.

4. Â ðîìáå ABCD óãîë B ðàâåí 60◦. Íà ñòîðîíàõ BC è CD âûáðàíû òî÷êèM è N òàê, ÷òî CM+CN =
AB. Äîêàæèòå, ÷òî òðåóãîëüíèê AMN � ðàâíîñòîðîííèé.

5. Âî âïèñàííîì ÷åòûð¼õóãîëüíèêå ABCD òî÷êè M è N � ñåðåäèíû ñòîðîí AB è CD ñîîòâåòñòâåí-
íî. Òî÷êà P ëåæèò íà îòðåçêå MN , ïðè÷¼ì MP = CN è NP = AM . Òî÷êà O � öåíòð îïèñàííîé
îêðóæíîñòè ÷åòûð¼õóãîëüíèêà. Äîêàæèòå, ÷òî OP ïåðïåíäèêóëÿðíî MN .

6. Â òðåóãîëüíèêå ABC ñ óãëîì ∠B = 120◦ ïðîâåäåíû áèññåêòðèñû AA1, BB1 è CC1. Äîêàæèòå, ÷òî
òðåóãîëüíèê A1B1C1 � ïðÿìîóãîëüíûé.

7. Â òðåóãîëüíèêå ABC (AB < BC) òî÷êà I � öåíòð âïèñàííîé îêðóæíîñòè, M � ñåðåäèíà ñòîðîíû
AC, N � ñåðåäèíà äóãè ABC îïèñàííîé îêðóæíîñòè. Äîêàæèòå, ÷òî ∠IMA = ∠INB.

8. Âïèñàííûé ìíîãîóãîëüíèê ðàçáèëè íà òðåóãîëüíèêè ñ âåðøèíàìè â âåðøèíàõ ìíîãîóãîëüíèêà.
Äîêàæèòå, ÷òî ñóììà ðàäèóñîâ âïèñàííûõ îêðóæíîñòåé âñåõ ýòèõ òðåóãîëüíèêîâ � ïîñòîÿííà.
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