
26 ñåíòÿáðÿ 2013. Ðàçíîáîé �2.

1. P (x)� êâàäðàòíûé òð¼õ÷ëåí. Êàêîå íàèáîëüøåå êîëè÷åñòâî ÷ëåíîâ, ðàâíûõ ñóììå äâóõ ïðåäûäóùèõ ÷ëåíîâ,

ìîæåò áûòü â ïîñëåäîâàòåëüíîñòè P (1), P (2), P (3), . . . ?

2. Êàæäûå äâå èç 100 âîëåéáîëüíûõ êîìàíä ñûãðàëè ìåæäó ñîáîé ðîâíî îäèí ìàò÷. Äîêàæèòå, ÷òî êîìàíäàì

ìîæíî ïðèñâîèòü îáîçíà÷åíèÿ A1, A2, . . .A100 òàêèì îáðàçîì, ÷òî A1 âûèãðàëà ó A2, A2 âûèãðàëà ó A3,. . .A99

âûèãðàëà ó A100 è A1 âûèãðàëà ó A100.

3. Ïîëîæèòåëüíûå ÷èñëà a, b, c òàêîâû, ÷òî abc = 1 è a3 > 36. Äîêàæèòå íåðàâåíñòâî

a2/3 + b2 + c2 > ab+ bc+ ac .

4. Ñóùåñòâóåò ëè òàêàÿ áåñêîíå÷íàÿ âîçðàñòàþùàÿ àðèôìåòè÷åñêàÿ ïðîãðåññèÿ {an} èç íàòóðàëüíûõ ÷èñåë,

÷òî ïðîèçâåäåíèå an · an+1 · . . . · an+9 äåëèòñÿ íà ñóììó an + an+1 . . .+ an+9 ïðè ëþáîì íàòóðàëüíîì n?

5. Â òðåóãîëüíèêå ABC íà ìåäèàíå CR âûáðàíà òî÷êà P òàêàÿ, ÷òî CP = AB/2. Ïðÿìàÿ BP ïåðåñåêàåò

ñòîðîíó CA â òî÷êå Q. Îêàçàëîñü, ÷òî CQ = PQ. Äîêàæèòå, ÷òî ∠BRC = 120◦.

6. Ðàñêðàñêà äîñêè 8×8 â êðàñíûé, ñèíèé è çåë¼íûé öâåòà íàçûâàåòñÿ õîðîøåé, åñëè â êàæäîì ñèììåòðè÷íîì

óãîëêå èç 5 êëåòîê ñîäåðæàòñÿ âñå òðè öâåòà. Äîêàæèòå, ÷òî õîðîøèõ ðàñêðàñîê áîëüøå, ÷åì 68.
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