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Теорема Чевы
1. В треугольнике 𝐴𝐵𝐶 на сторонах 𝐴𝐵, 𝐵𝐶, 𝐶𝐴 отметили соответственно точки 𝐹, 𝐷,

𝐸 так, что отрезки 𝐴𝐷, 𝐵𝐸, 𝐶𝐹 пересекаются в одной точке. Известно, что 𝐷𝐸—бис-
сектриса угла 𝐴𝐷𝐶. Докажите, что 𝐷𝐹 — биссектриса угла 𝐴𝐷𝐵.

2. На катетах 𝐴𝐵 и 𝐴𝐶 прямоугольного треугольника 𝐴𝐵𝐶 во внешнюю сторону по-
строены квадраты 𝐴𝐷𝐸𝐵 и 𝐴𝐹𝐺𝐶. Докажите, что прямые 𝐵𝐺 и 𝐶𝐸 пересекаются на
перпендикуляре, проведённом из вершины 𝐴 на 𝐵𝐶.

3. (а) Вписанная (б) Вневписанные окружности треугольника 𝐴𝐵𝐶 касаются его
сторон 𝐵𝐶, 𝐶𝐴, 𝐴𝐵 в точках 𝐴1, 𝐵1, 𝐶1 соответственно. Докажите, что прямые 𝐴𝐴1,
𝐵𝐵1, 𝐶𝐶1 пересекаются в одной точке.

4. Прямые𝐴𝑃, 𝐵𝑃, 𝐶𝑃 пересекают стороны𝐵𝐶, 𝐶𝐴, 𝐴𝐵 треугольника𝐴𝐵𝐶 соответствен-
но в точках 𝐴1, 𝐵1, 𝐶1. Около треугольника 𝐴1𝐵1𝐶1 описана окружность, пересекаю-
щая вторичнопрямые𝐵𝐶, 𝐶𝐴, 𝐴𝐵 в точках𝐴2, 𝐵2, 𝐶2. Докажите, чтопрямые𝐴𝐴2,𝐵𝐵2,
𝐶𝐶2 пересекаются в одной точке.

5. 𝐴𝐴1 и𝐶𝐶1—высоты остроугольного треугольника𝐴𝐵𝐶.𝐵0—середина стороны𝐴𝐶.
Прямая, проходящая через вершину B параллельно 𝐴𝐶, пересекает прямые 𝐵0𝐴1 и
𝐵0𝐶1 в точках𝐴′ и𝐶′ соответственно. Докажите, что прямые𝐴𝐴′ и𝐶𝐶′ пересекаются
на высоте треугольника 𝐴𝐵𝐶.

6. Пусть 𝑃 — произвольная точка на высоте 𝐴𝐴1 остроугольного треугольника 𝐴𝐵𝐶.
Прямые 𝐵𝑃 и 𝐶𝑃 пересекают стороны 𝐴𝐶 и 𝐴𝐵 в точках 𝐵1 и 𝐶1 соответственно. До-
казать, что ∠𝐵1𝐴1𝑃 = ∠𝐶1𝐴1𝑃.

7. 𝐴𝐴1, 𝐵𝐵1, 𝐶𝐶1 —медианы треугольника 𝐴𝐵𝐶. 𝐴𝐴3, 𝐵𝐵3, 𝐶𝐶3 — высоты, 𝐴2, 𝐵2, 𝐶2 —
середины соответствующих высот. Докажите, что прямые 𝐴1𝐴2, 𝐵1𝐵2, 𝐶1𝐶2 пересе-
каются в одной точке.

8. В треугольник 𝐴𝐵𝐶 вписана окружность с центром 𝐼, касающаяся сторон 𝐴𝐶 и 𝐴𝐵 в
точках 𝐸 и 𝐹 соответственно. Точки𝑋 и 𝑌 на прямой𝐸𝐹 выбраны так, что𝐶𝑋 = 𝐶𝐸 и
𝐵𝑌 = 𝐵𝐹. Прямые 𝐵𝑋 и 𝐶𝑌 пересекаются в точке 𝑇. Докажите, что прямая 𝑇𝐼 делит
отрезок 𝑋𝑌 пополам.


