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Правильные четырёхугольники
1. На сторонах 𝐴𝐵, 𝐴𝐶 треугольника 𝐴𝐵𝐶 внешним образом построены квадраты 𝐴𝐵𝑋𝑃

и 𝐴𝐶𝑌𝑄. Докажите, что отрезки 𝑃𝐶 и 𝐵𝑄 равны, и найдите угол между ними.

2. На сторонах параллелограмма 𝐴𝐵𝐶𝐷 внешним образом построены квадраты. Дока-
жите, что центры построенных квадратов являются вершинами квадрата.

3. В равнобедренномпрямоугольном треугольнике𝐴𝐵𝐶 на гипотенузе𝐴𝐵 взяты точки 𝑃
и𝑄 (𝑄 лежит на отрезке 𝐵𝑃) такие, что∠𝑃𝐶𝑄 = 45∘. Докажите, что из отрезков𝐴𝑃, 𝐵𝑄
и 𝑃𝑄 можно составить прямоугольный треугольник.

4. На сторонах 𝐵𝐶 и 𝐶𝐷 квадрата 𝐴𝐵𝐶𝐷 взяты точки𝑀 и 𝑁 соответственно, причём
(а) ∠𝑀𝐴𝑁 = ∠𝑁𝐴𝐷. Докажите, что 𝐵𝑀 + 𝐷𝑁 = 𝐴𝑀.
(б) ∠𝑀𝐴𝑁 = 45∘. Докажите, что 𝐵𝑀 + 𝐷𝑁 = 𝑀𝑁.

5. Внутри квадрата 𝐴𝐵𝐶𝐷 отмечена точка 𝑋 . Докажите, что прямые, проведённые через
вершины 𝐵, 𝐶, 𝐷, 𝐴 перпендикулярно прямым 𝐴𝑋 , 𝐵𝑋 , 𝐶𝑋 , 𝐷𝑋 соответственно, пере-
секаются в одной точке.

6. Пусть 𝐴𝐵𝐶𝐷— квадрат со стороной 1. Точки 𝑃, 𝑄,𝑀, 𝑁 выбраны на его сторонах 𝐴𝐵,
𝐵𝐶, 𝐶𝐷, 𝐷𝐴 соответственно так, что 𝐴𝑃 +𝐴𝑁 +𝐶𝑄+𝐶𝑀 = 2. Докажите, что 𝑃𝑀 ⟂ 𝑄𝑁.

7. На сторонах 𝐴𝐵, 𝐴𝐶 треугольника 𝐴𝐵𝐶 внешним образом построены квадраты 𝐴𝐵𝑋𝑃
и 𝐴𝐶𝑌𝑄. В треугольнике 𝐴𝐵𝐶 проведена медиана 𝐴𝑀. Докажите, что 𝐴𝑀 ⟂ 𝑃𝑄.


