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Правильные треугольники
1. На сторонах треугольника𝐴𝐵𝐶 внешним образом построеныправильные треуголь-

ники 𝐴1𝐵𝐶, 𝐵1𝐴𝐶 и 𝐶1𝐴𝐵. Докажите, что 𝐴𝐴1 = 𝐵𝐵1 = 𝐶𝐶1.

2. В ромбе 𝐴𝐵𝐶𝐷 угол 𝐵 равен 120∘. На сторонах 𝐴𝐵 и 𝐵𝐶 взяты точки 𝑃 и 𝑄, причём
𝐴𝑃 = 𝐵𝑄. Докажите, что треугольник 𝑃𝑄𝐷—правильный.

3. Через центр правильного треугольника проведены две прямые под углом 60∘. Дока-
жите, что отрезки этих прямых, заключенные внутри треугольника, равны.

4. На сторонах 𝐴𝐵 и 𝐵𝐶 дельтоида 𝐴𝐵𝐶𝐷 (𝐴𝐵 = 𝐴𝐷, 𝐵𝐶 = 𝐶𝐷) построены правильные
треугольники 𝐴𝐵𝐸 (наружу) и 𝐵𝐶𝐹 (внутрь). Докажите, что точки 𝐷, 𝐸 и 𝐹 лежат на
одной прямой.

5. Hа сторонах треугольника 𝐴𝐵𝐶 во внешнюю сторону построены правильные тре-
угольники 𝐴𝐵𝐶1, 𝐵𝐶𝐴1, 𝐶𝐴𝐵1. Hа отрезке 𝐴1𝐵1 во внешнюю сторону треугольника
𝐴1𝐵1𝐶1 построен правильный треугольник 𝐴1𝐵1𝐶2. Докажите, что 𝐶— середина от-
резка 𝐶1𝐶2.

6. Внутри выпуклого четырёхугольника𝐴𝐵𝐶𝐷 нашлась такая точка𝑋 , что треугольни-
ки𝐴𝑋𝐵 и𝐶𝑋𝐷 равнобедренные с углом 120∘ привершине𝑋 . Докажите, чтонайдётся
такая точка 𝑌 , что треугольники 𝐵𝑌𝐶 и 𝐴𝑌𝐷 правильные.

7. (а) Равносторонние треугольники 𝑂𝐴𝐵 и 𝑂𝐶𝐷 имеют общую вершину 𝑂. Точки𝑀
и 𝐿— середины сторон 𝐴𝐵 и 𝐶𝐷, точки 𝐾 и 𝑁 — середины отрезков 𝐴𝐷 и 𝐵𝐶. Тогда
треугольники𝑀𝑁𝐾 и 𝐾𝐿𝑁 — равносторонние.

(б) Точка 𝑂 внутри выпуклого шестиугольника 𝐴𝐵𝐶𝐷𝐸𝐹 такова, что треугольники
𝐴𝐵𝑂, 𝐶𝐷𝑂, 𝐸𝐹𝑂— равносторонние. Докажите, что треугольник с вершинами в се-
рединах отрезков 𝐵𝐶, 𝐷𝐸, 𝐴𝐹 также является равносторонним.


