
[СУНЦ МГУ, Олимпиадная математика]

[2020­2021] группа: Убегающие 2 апреля 2021 г.

Ушастая добавка
1. На сторонах остроугольного треугольника 𝐴𝐵𝐶 во внешнюю сторону по-

строены правильные треугольники 𝐴𝐵𝐶1, 𝐴𝐶𝐵1. Докажите, что треуголь-
ник с вершинами в серединах отрезков 𝐴𝐵1, 𝐴𝐶1 и 𝐵𝐶 является правиль-
ным.

2. (a) На сторонах треугольника 𝐴𝐵𝐶 построены во внешнюю сторону тре-
угольники 𝐴𝐵𝐶′ и 𝐴𝐵′𝐶, а во внутреннюю — треугольник 𝐴′𝐵𝐶, причём
треугольники 𝐴′𝐵𝐶, 𝐵′𝐴𝐶, 𝐶′𝐵𝐴 подобны. Докажите, что четырёхугольник
𝐴𝐵′𝐴′𝐶′ является параллелограммом.
(b) На сторонах четырёхугольника𝐴𝐵𝐶𝐷 построены во внешнюю сторону
треугольники 𝐵𝐶𝑄 и 𝐴𝐷𝑆, а во внутреннюю — треугольники 𝐴𝐵𝑃 и 𝐶𝐷𝑅,
причём треугольники 𝐴𝐵𝑃, 𝐶𝐵𝑄, 𝐶𝐷𝑅, 𝐴𝐷𝑆 подобны. Докажите, что четы-
рёхугольник 𝑃𝑄𝑅𝑆 является параллелограммом.
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