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Степень точки. Добавка (щадящая)
1. Через центр 𝐼 вписанной в треугольник 𝐴𝐵𝐶 окружности проведена прямая, перпендикуляр-

ная прямой 𝐴𝐼 и пересекающая прямую 𝐵𝐶 в точке 𝑀. Из точки 𝐼 на прямую 𝐴𝑀 опущен
перпендикуляр 𝐼𝐷. Докажите, что точки 𝐴, 𝐵, 𝐶 и 𝐷 лежат на одной окружности.

2. Окружности 𝜔1 и 𝜔2 пересекаются в точках𝑀 и 𝑁. Докажите, что если вершины 𝐴 и 𝐶 неко-
торого прямоугольника 𝐴𝐵𝐶𝐷 лежат на окружности 𝜔1, а вершины 𝐵 и 𝐷 — на окружности
𝜔2, то точка пересечения диагоналей прямоугольника лежит на прямой𝑀𝑁.

3. Биссектриса 𝐴𝐷 треугольника 𝐴𝐵𝐶 пересекает его описанную окружность в точке 𝑇. Пусть
𝜔— окружность с центром в точке 𝑇 и радиусом 𝑇𝐶. Прямая ℓ, проходящая через точку 𝐷,
пересекает 𝜔 в точках 𝐾 и 𝑁. Докажите, что ∠𝐾𝐴𝐷 = ∠𝑁𝐴𝐷.

4. Дан остроугольный треугольник𝐴𝐵𝐶. Точки𝑀 и𝑁—середины сторон𝐴𝐵 и 𝐵𝐶 соответствен-
но, точка 𝐻 — основание высоты, опущенной из вершины 𝐵. Описанные окружности тре-
угольников 𝐴𝐻𝑁 и 𝐶𝐻𝑀 пересекаются в точке 𝑃 (𝑃 ≠ 𝐻). Докажите, что прямая 𝑃𝐻 проходит
через середину отрезка𝑀𝑁.


