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[2020-2021] группа: супер9 12 декабря 2020 г.

Индукция в неравенствах
1. Докажите, что при всех натуральных 𝑛 выполнено:

1
√1

+ 1
√2

+ … 1
√𝑛

< 2√𝑛.

2. Докажите, что при любом количестве извлечения корня выполнено:

√2+√2 +√2 + …√2 < 2.

3. Докажите неравенство 2𝑛 > 𝑛3 при 𝑛 > 10.

4. Докажите, что при натуральных 𝑛 выполнено: (2𝑛)!𝑛! ⋅ 𝑛! >
4𝑛

𝑛 + 1
5. Докажите неравенство Минковского:

√𝑎21 + 𝑏21 +√𝑎22 + 𝑏22 + … +√𝑎2𝑛 + 𝑏2𝑛 ⩾ √(𝑎1 + 𝑎2 + …𝑎𝑛)2 + (𝑏1 + 𝑏2 + …𝑏𝑛)2.

6. Докажите, что 𝑛𝑛 > (𝑛 + 1)𝑛−1.

7. Докажите, что
1
22 +

1
32 + … + 1

𝑛2 < 1.


