
[Школа №444]

[2020-2021] группа: супер8 27 февраля 2021 г.

Неравенства о средних для 𝑛 переменных. Добавка.
1. Докажите, что в любом треугольнике

𝑎(ℎ𝑏 + ℎ𝑐) + 𝑏(ℎ𝑎 + ℎ𝑐) + 𝑐(ℎ𝑎 + ℎ𝑏) ≥ 12𝑆

2. Докажите, что при 𝑥, 𝑦, 𝑧 ⩾ 2 выполнено неравенство (𝑦3 + 𝑥)(𝑧3 + 𝑦)(𝑥3 + 𝑧) ⩾ 125𝑥𝑦𝑧.

3. Пусть 𝑥, 𝑦, 𝑧 — неотрицательные числа и выполняется равенство 𝑥2 + 𝑦2 + 𝑧2 + 2𝑥𝑦𝑧 = 1.
Докажите, что 𝑥 + 𝑦 + 𝑧 ⩽ 3

2 .

4. Докажите, что для положительных чисел 𝑎, 𝑏, 𝑐 таких что, 𝑎+𝑏+𝑐 = 1, выполнено неравенство

1
1 − 𝑎 + 1

1 − 𝑏 +
1

1 − 𝑐 ⩾
2

1 + 𝑎 + 2
1 + 𝑏 +

2
1 + 𝑐

5. Найдите все решения уравнения 𝑥2020 + 1
𝑥2020 = 1 + 𝑥2021.


