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Площади. Начало.

Определение. Назовём площадью фигуры некоторую неотрицательную величину, кото-
рая имеет следующие свойства:

• Площади равных фигур равны;
• Площадь фигуры равна сумме площадей фигур, из которых она состоит;
• Площадь прямоугольника равна произведению его сторон.

1. Найдите формулу площади (a) параллелограмма; (b) трапеции.

2. Данпрямоугольник𝐴𝐵𝐶𝐷. На прямой𝐵𝐶 взята точка𝐾. Докажите, что площадь треугольника
𝐴𝐷𝐾 вдвое меньше площади прямоугольника.

3. Через точку диагонали параллелограмма провели прямые, параллельные его сторонам. По-
кажите, что площади двух закрашенных параллелограммов равны.

4. Внутри параллелограмма выбрали произвольную точку и соединили ее со всеми вершинами
параллелограмма. Докажите, что закрашена половина площади параллелограмма.

5. Диагонали разбивают четырёхугольник на четыре треугольника. Докажите, что треугольни-
ки, прилежащие к двум противоположным сторонам четырёхугольника равновелики тогда и
только тогда, когда две другие стороны параллельны.

6. Важная!
(a) В треугольнике 𝐴𝐵𝐶 провели медиану. Докажите, что она делит треугольник на два рав-
новеликих.
(b) В треугольнике 𝐴𝐵𝐶 на отрезке 𝐵𝐶 выбрали точку 𝐾. Она делит отрезок в отношении
𝐵𝐾 ∶ 𝐾𝐶 = 𝑚 ∶ 𝑛. Найдите отношение площадей треугольников 𝐴𝐵𝐾 и 𝐴𝐶𝐾.

7. Выразите площадь серых областей через площадь треугольника 𝐴𝐵𝐶.



(a) (b) (c)

Подсчет площадей иногда даже тогда, когда речи о площади нет!

8. Внутри равностороннего треугольника 𝐴𝐵𝐶 выбрана точка 𝐻. Докажите, что сумма расстоя-
ний от 𝐻 до сторон треугольника не зависит от выбора точки 𝐻.

9. В выпуклом четырехугольнике 𝐴𝐵𝐶𝐷 лучи 𝐴𝐵 и 𝐶𝐷 пересекаются в точке 𝐾. На биссектри-
се угла ∠𝐴𝐾𝐷 нашлась точка 𝑋 такая, что прямые 𝐵𝑋 и 𝐶𝑋 делят пополам отрезки 𝐴𝐶 и 𝐵𝐷
соответственно. Докажите, что 𝐴𝐵 = 𝐶𝐷.

10. Диагоналивыпуклого четырёхугольника𝐴𝐵𝐶𝐷 равныипересекаются в точке𝑂. Точка𝑃 внут-
ри треугольника𝐴𝑂𝐷 такова, что𝐶𝐷||𝐵𝑃 и𝐴𝐵||𝐶𝑃. Докажите, что точка 𝑃 лежит на биссектри-
се угла ∠𝐴𝑂𝐷.


