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Поворот

―Ну, ещё с десяток шагов, ― сказал
он бодро, ― ещё один поворот ― и
пришли!

Факультет ненужных вещей

Рис. 1: Поворот с центром 𝐴 на угол ∠𝐵𝐴𝐵′

1. На биссектрисе 𝐴𝐿 треугольника 𝐴𝐵𝐶, в котором 𝐴𝐿 = 𝐴𝐶, выбрана точка 𝐾 таким образом,
что 𝐶𝐾 = 𝐵𝐿. Докажите, что ∠𝐶𝐾𝐿 = ∠𝐴𝐵𝐶.

2. В выпуклом четырехугольнике 𝐴𝐵𝐶𝐷 треугольник 𝐴𝐵𝐶 – равносторонний, а угол ∠𝐴𝐷𝐶 =
120∘. Докажите, что 𝐵𝐷 = 𝐴𝐷 + 𝐷𝐶.

3. На сторонах BC иCD квадрата ABCD выбраны точки P иQ соответственно таким образом, что
(a) ∠𝑃𝐴𝑄 = ∠𝑄𝐴𝐷.Докажите, что 𝐴𝑃 = 𝐷𝑄 + 𝐵𝑃.
(b) ∠𝑃𝐴𝑄 = 45∘.Докажите,что 𝑃𝑄 = 𝐵𝑃 + 𝐷𝑄.

4. В равнобедренном прямоугольном треугольнике 𝐴𝐵𝐶 на гипотенузе 𝐴𝐵 взяты точки 𝑀 и 𝑁
(𝑁 между𝑀 и 𝐵) такие, что ∠𝑀𝐶𝑁 = 45∘. Докажите, что𝑀𝑁2 = 𝐴𝑀2 + 𝑁𝐵2.

5. Дан выпуклый пятиугольник 𝐴𝐵𝐶𝐷𝐸, такой, что ∠𝐴𝐵𝐶 = ∠𝐶𝐷𝐸 = 90∘ и 𝐵𝐶 = 𝐶𝐷 = 𝐴𝐸 =
𝐴𝐵 + 𝐷𝐸 = 1. Докажите, что площадь пятиугольника равна 1.

6. Внутриправильного треугольника𝐴𝐵𝐶 выбрана точка𝑀 так, что квадрат расстояниядо точки
𝐴 равен сумме квадратов расстояний до точек 𝐵 и 𝐶. Найдите угол ∠𝐵𝑀𝐶.


