
Ïðèíöèï êðàéíåãî

0. Ïî êðóãó âûïèñàíî íåñêîëüêî íàòóðàëüíûõ ÷èñåë, êàæäîå èç êîòîðûõ íå ïðåâîñõîäèò îäíîãî èç
ñîñåäíèõ ñ íèì. Äîêàæèòå, ÷òî ñðåäè ýòèõ ÷èñåë òî÷íî åñòü õîòÿ áû äâà ðàâíûõ.

1. Ìîæíî ëè â âåðøèíàõ êóáèêà ðàññòàâèòü ÷èñëà îò 1 äî 8 òàê, ÷òîáû ðàçíîñòü ëþáûõ äâóõ ñîñåä-
íèõ ïî ðåáðó ÷èñåë áûëà íå áîëüøå äâóõ? (Èç áîëüøåãî âû÷èòàåì ìåíüøåå.)

2. Ìîæíî ëè íàòóðàëüíûå ÷èñëà îò 1 äî 99 âûïèñàòü â ñòðîêó òàê, ÷òîáû ðàçíîñòü ëþáûõ äâóõ
ñîñåäíèõ (èç áîëüøåãî âû÷èòàåòñÿ ìåíüøåå) áûëà íå ìåíüøå 50?

3. Íåñêîëüêî ãàíãñòåðîâ ñèäÿò çà êðóãëûì ñòîëîì è äåëÿò íàãðàáëåííîå, ïðè÷¼ì äîëÿ êàæäîãî
ñîñòàâëÿåò ðîâíî ïîëîâèíó îò ñóììû äîëåé åãî ñîñåäåé ñïðàâà è ñëåâà. Äîêàæèòå, ÷òî âñåì äåíåã
äîñòàíåòñÿ ïîðîâíó.

4. Íà øàõìàòíîé äîñêå ñòîèò íåñêîëüêî ëàäåé. Ìîæåò ëè áûòü òàê, ÷òî âñå áüþò à)÷åòûðå á) òðè
ëàäüè?

5. Íî÷üþ íà ãîðîäñêîé ïëîùàäè ñîáðàëîñü 2017 ãàíãñòåðîâ. Îíè íå ñìîãëè ìèðíî äîãîâîðèòüñÿ, è
êàæäûé èç íèõ âûñòðåëèë â áëèæàéøåãî ê íåìó ãàíãñòåðà. Âñå îíè âûñòðåëèëè îäíîâðåìåííî,
âñå ïîïàðíûå ðàññòîÿíèÿ ìåæäó ãàíãñòåðàìè ðàçëè÷íû. Äîêàæèòå, ÷òî íå âñå ãàíãñòåðû áóäóò
óáèòû.

6. Íà äîñêå âûïèñàíî 100 ðàçëè÷íûõ ÷èñåë. Äîêàæèòå, ÷òî ñðåäè íèõ ìîæíî âûáðàòü 5 ÷èñåë òàê,
÷òîáû èõ ñðåäíåå àðèôìåòè÷åñêîå íå áóäåò ðàâíî ñðåäíåìó àðèôìåòè÷åñêîìó íèêàêèõ øåñòè
÷èñåë.

7. Íà ëèñòêå íàïèñàíû íåñêîëüêî íàòóðàëüíûõ ÷èñåë. Èçâåñòíî, ÷òî äëÿ ëþáûõ äâóõ íàéäåòñÿ
íà ëèñòêå ÷èñëî, êîòîðîå íà êàæäîå èç íèõ äåëèòñÿ. Äîêàæèòå, ÷òî íà ëèñòêå íàéäåòñÿ ÷èñëî,
êîòîðîå äåëèòñÿ íà âñå ÷èñëà.

8. 8 òåííèñèñòîâ ïðîâåëè êðóãîâîé òóðíèð. Äîêàæèòå, ÷òî íàéäóòñÿ 4 òåííèñèñòà A,B,C,D, òàêèå
÷òî A âûèãðàë ó B,C,D, B âûèãðàë ó C è D, C âûèãðàë ó D. Â òåííèñå íå áûâàåò íè÷üè.

9. Íà îêðóæíîñòè ñòîÿò n öåëûõ ÷èñåë, êàæäîå èç êîòîðûõ ðàâíî ìîäóëþ ðàçíîñòè äâóõ ñëåäóþ-
ùèõ çà íèì ïî ÷àñîâîé ñòðåëêå. Ñóììà âñåõ ÷èñåë ðàâíà 94. Íàéäèòå ýòè ÷èñëà è ïîðÿäîê èõ
ñëåäîâàíèÿ ïî îêðóæíîñòè. Íàéäèòå âñå âîçìîæíûå çíà÷åíèÿ n.

10. Â òå÷åíèå äíÿ â áèáëèîòåêå ïîáûâàëî 100 ÷èòàòåëåé. Îêàçàëîñü, ÷òî â òîò äåíü èç ëþáûõ òð¼õ
÷èòàòåëåé äâîå â áèáëèîòåêå âñòðåòèëèñü. Äîêàæèòå, ÷òî ñîòðóäíèê áèáëèîòåêè ìîã ñäåëàòü
âàæíîå ñîîáùåíèå â òàêèå äâà ìîìåíòà âðåìåíè, ÷òîáû âñå 100 ÷åëîâåê åãî óñëûøàëè. (Êàæäûé
÷èòàòåëü ïîáûâàë â áèáëèîòåêå òîëüêî îäèí ðàç.)

11. Íà ïîëÿõ øàõìàòíîé äîñêè ðàññòàâëåíû ÷èñëà 1, 2, . . ., 64. Äîêàæèòå, ÷òî íàéäåòñÿ ïàðà ñîñåäíèõ
ïî ñòîðîíå êëåòîê, ãäå ÷èñëà îòëè÷àþòñÿ íå ìåíüøå, ÷åì íà 5.

Äîìàøíåå çàäàíèå

12. Ìîæíî ëè íà ïëîñêîñòè ðàñïîëîæèòü 1000 îòðåçêîâ òàê, ÷òîáû êàæäûé îòðåçîê îáîèìè ñâîèìè
êîíöàìè óïèðàëñÿ ñòðîãî âíóòðü êàêèõ-òî äâóõ äðóãèõ îòðåçêîâ?
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