
Íåïðåðûâíîñòü â ãåîìåòðèè.

0. Åñòü íåñêîëüêî êóñêîâ ñûðà ðàçíîé ìàññû. Äîêàæèòå, ÷òî ìîæíî ðàçðåçàòü íå áîëåå îäíîãî êóñêà íà äâà ìåíüøèõ
òàê, ÷òî ïîñëå ýòîãî ìîæíî áóäåò ðàçëîæèòü âñå êóñêè íà äâå ïîðöèè îäèíàêîâîé ìàññû.

0. Ó äâóõ ðàâíîáåäðåííûõ òðåóãîëüíèêîâ ñîîòâåòñòâåííî ðàâíû áîêîâûå ñòîðîíû è ðàäèóñû âïèñàííûõ îêðóæíîñòåé.
Îáÿçàòåëüíî ëè ýòè òðåóãîëüíèêè ðàâíû?

1. Â ïðîòèâîïîëîæíûõ êîíöàõ äèàìåòðà AB îêðóæíîñòè ñèäÿò äâà òàðàêàíà. Ïî êîìàíäå îíè ïîáåæàëè ïî îêðóæ-
íîñòè â îäíîì íàïðàâëåíèè (íàïðèìåð, ïðîòèâ ÷àñîâîé ñòðåëêè) è ÷åðåç ìèíóòó ïîìåíÿëèñü ìåñòàìè (äâèæåíèå
òàðàêàíîâ íå îáÿçàòåëüíî ðàâíîìåðíîå). Äîêàæèòå, ÷òî â êàêîé-òî ìîìåíò ñîåäèíÿþùàÿ èõ õîðäà áûëà ïåðïåíäè-
êóëÿðíà äèàìåòðó AB.

2. Äîêàæèòå, ÷òî íà âûñîòå AD îñòðîóãîëüíîãî òðåóãîëüíèêà ABC ìîæíî òàê âûáðàòü òî÷êó M , ÷òî ∠BMC = 100o.

3. Äîêàæèòå, ÷òî ëþáóþ âûïóêëóþ îãðàíè÷åííóþ ôèãóðó íà ïëîñêîñòè ìîæíî îäíèì ïðÿìîëèíåéíûì ðàçðåçîì ðàç-
áèòü íà äâå ðàâíîâåëèêèå ôèãóðû.

4. Íàéäèòå âñå çíà÷åíèÿ, êîòîðûå ìîæåò ïðèíèìàòü îòíîøåíèå ñóììû êàòåòîâ ê ãèïîòåíóçå ïðÿìîóãîëüíîãî òðå-
óãîëüíèêà.

5. Äàíû êîíöåíòðè÷åñêèå îêðóæíîñòè ðàäèóñîâ R è 2R. Äîêàæèòå, ÷òî ìîæíî ïðîâåñòè ïðÿìóþ òàê, ÷òîáû ýòè
îêðóæíîñòè âûñåêàëè íà íåé òðè ðàâíûõ îòðåçêà.

6. Äîêàæèòå, ÷òî â êðóãå ñ öåíòðîì O ìîæíî ïðîâåñòè õîðäó AB òàê, ÷òî ïëîùàäü òðåóãîëüíèêà AOB ðàâíà ïëîùàäè
ñåãìåíòà, îòñåêàåìîãî ýòîé õîðäîé.

7. Ìîæíî ëè â îêðóæíîñòü ðàäèóñà 1 âïèñàòü òðåóãîëüíèê ïåðèìåòðà 5?

8. Äàí øàðíèðíûé ÷åòûð¼õóãîëüíèê (äëèíû åãî ñòîðîí è èõ ïîðÿäîê çàôèêñèðîâàíû, à óãëû ìîãóò ìåíÿòüñÿ). Äî-
êàæèòå, ÷òî ñóùåñòâóåò òàêîå ïîëîæåíèå ýòîãî ÷åòûð¼õóãîëüíèêà, ïðè êîòîðîì îí âïèñàí â îêðóæíîñòü.

9. à) Äîêàæèòå, ÷òî ëþáîé òðåóãîëüíèê ìîæíî ðàçáèòü íà äâà òðåóãîëüíèêà òàê, ÷òîáû îêðóæíîñòè, âïèñàííûå â
ïîëó÷èâøèåñÿ òðåóãîëüíèêè, áûëè ðàâíû.
á) Îñòàíåòñÿ ëè óòâåðæäåíèå âåðíûì, åñëè âïèñàííûå îêðóæíîñòè çàìåíèòü íà îïèñàííûå?

10. Ðàäèóñ îêðóæíîñòè, âïèñàííîé â ðàâíîáåäðåííûé òðåóãîëüíèê, ðàâåí 1. Ìîæåò ëè ïëîùàäü òðåóãîëüíèêà áûòü
ðàâíà 6?

11. Ïåðèìåòð âûïóêëîãî ÷åòûð¼õóãîëüíèêà ðàâåí 2004, îäíà èç åãî äèàãîíàëåé ðàâíà 1001. Ìîæåò ëè âòîðàÿ äèàãîíàëü
áûòü ðàâíà: à) 1002; á) 1001; â) 2?

Äîìàøíåå çàäàíèå

12. Äîêàæèòå, ÷òî ëþáóþ âûïóêëóþ îãðàíè÷åííóþ ïëîñêóþ ôèãóðó ìîæíî ðàçáèòü íà äâå ðàâíîâåëèêèå ôèãóðû
ïðÿìîé, ïðîõîäÿùåé ÷åðåç çàäàííóþ òî÷êó.
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12. Äîêàæèòå, ÷òî ëþáóþ âûïóêëóþ îãðàíè÷åííóþ ïëîñêóþ ôèãóðó ìîæíî ðàçáèòü íà äâå ðàâíîâåëèêèå ôèãóðû
ïðÿìîé, ïðîõîäÿùåé ÷åðåç çàäàííóþ òî÷êó.


