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Серия 16. Разнобой
1. В неравнобедренном треугольнике 𝐴𝐵𝐶 центр вписанной окружности обозначен

через 𝐼. Докажите, чтопрямые𝐴𝐵 и𝐴𝐶 высекаютравные хордынаописаннойокруж-
ности треугольника 𝐵𝐼𝐶.

2. Биссектриса угла 𝐵 и биссектриса внешнего угла 𝐷 прямоугольника 𝐴𝐵𝐶𝐷 пересе-
кают сторону𝐴𝐷ипрямую𝐴𝐵 в точках𝑀 и𝐾 соответственно. Докажите, что отрезок
𝑀𝐾 перпендикулярен и равен диагонали прямоугольника.

3. Высоты𝐴𝐷 и𝐶𝐸 остроугольного треугольника𝐴𝐵𝐶 пересекаются в точке𝐻. Окруж-
ность, описанная около треугольника 𝐴𝐶𝐻, пересекает стороны 𝐴𝐵 и 𝐵𝐶 в точках 𝐹
и 𝐺 соответственно. Докажите, что 𝐹𝐺 = 2𝐷𝐸.

4. В треугольнике 𝐴𝐵𝐶 угол 𝐶— прямой. На катете 𝐶𝐵 как на диаметре во внешнюю
сторону построена полуокружность, точка𝑁—середина этой полуокружности. До-
кажите, что прямая 𝐴𝑁 делит пополам биссектрису угла 𝐶.

5. Произвольная прямая, проходящая через вершину𝐴 треугольника𝐴𝐵𝐶, пересекает
сторону 𝐵𝐶 в точке 𝐾, а описанную окружность — в точке 𝐿. Докажите, что центры
описанных окружностей всевозможных треугольников 𝐵𝐾𝐿 лежат на одной пря-
мой.

6. В треугольнике 𝐴𝐵𝐶 угол 𝐴 равен 60∘. Докажите, что 𝐼𝑂 = 𝐼𝐻, где 𝐼—центр вписан-
ной окружности, 𝑂—центр описанной окружности, 𝐻— ортоцентр.

7. Пусть 𝑀 — точка пересечения диагоналей трапеции 𝐴𝐵𝐶𝐷. На основании 𝐵𝐶 вы-
брана такая точка 𝑃, что ∠𝐴𝑃𝑀 = ∠𝐷𝑃𝑀. Докажите, что расстояние от точки 𝐶 до
прямой 𝐴𝑃 равно расстоянию от точки 𝐵 до прямой 𝐷𝑃.

8. Отрезок 𝐴𝐷— диаметр описанной окружности остроугольного треугольника 𝐴𝐵𝐶.
Через точку пересечения высот этого треугольника провели прямую, параллельную
стороне 𝐵𝐶, которая пересекает стороны 𝐴𝐵 и 𝐴𝐶 точках 𝐸 и 𝐹 соответственно. До-
кажите, что периметр треугольника 𝐷𝐸𝐹 в два раза больше стороны 𝐵𝐶.


