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Серия 8. Вписанная добавка
1. ОкружностьТейлора. Докажите, чтошестьпроекцийоснованийвысот остроуголь-

ного треугольника на стороны этого треугольника лежат на одной окружности.

2. Обозначим за 𝑂 центр описанной окружности треугольника 𝐴𝐵𝐶. Прямая 𝐴𝑂 пе-
ресекается со средней линией 𝐴0𝐶0 в точке 𝑃. Докажите, что угол 𝐶0𝑃𝐴 равен углу
𝐴0𝑃𝐹, где 𝐴𝐹 — высота треугольника 𝐵𝐶.

3. Четырехугольник 𝐴𝐵𝐶𝐷 вписан в окружность 𝜔. Диагонали этого четырехугольни-
ка пересекаются в точке 𝑀, причем ∠𝐴𝑀𝐵 = 60∘. Точки 𝐾 и 𝐿 расположены вне
𝐴𝐵𝐶𝐷 так, что треугольники 𝐴𝐾𝐷 и 𝐵𝐿𝐶 равносторонние. Отрезок 𝐾𝐿 пересекает 𝜔
в точках 𝑃 и 𝑄. Докажите, что 𝐾𝑃 = 𝑄𝐿.

4. Четырёхугольник 𝐴𝐵𝐶𝐷 вписан в окружность 𝜔. Точки 𝐸 и 𝐹 симметричны точке 𝐴
относительно середин сторон 𝐵𝐶 и 𝐶𝐷. Описанная окружность треугольника 𝐶𝐸𝐹
вторично пересекает 𝜔 в точке 𝑋 . Докажите, что 𝐴𝑋 — диаметр 𝜔.


