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Лемма об изогоналях. Ещё три задачи.
1. Вписанная окружность треугольника 𝐴𝐵𝐶 касается сторон 𝐵𝐶, 𝐶𝐴 и 𝐴𝐵 в точках 𝐷,

𝐸 и 𝐹 соответственно. Точка 𝐾 является проекцией точки 𝐷 на прямую 𝐸𝐹. Докажи-
те, что центр 𝐼 вписанной окружности треугольника 𝐴𝐵𝐶 и ортоцентр 𝐻 лежат на
изогоналях относительно развернутого угла 𝐹𝐾𝐸 (𝐷𝐾 — биссектриса угла 𝐻𝐾𝐼).

2. Из точки 𝑁, лежащей на биссектрисе внешнего угла 𝐵 треугольника 𝐴𝐵𝐶, прове-
дены касательные 𝑁𝑃 и 𝑁𝑄 к вписанной окружности треугольника. Докажите, что
прямые 𝐵𝑃 и 𝐵𝑄 высекают на вписанной окружности равные хорды.

3. В остроугольном треугольнике 𝐴𝐵𝐶, вписанном в окружность 𝜔 с центром 𝑂, высо-
ты 𝐴𝐷, 𝐵𝐸, 𝐶𝐹 пересекаются в ортоцентре 𝐻. Описанная окружность треугольника
𝐴𝐷𝑂 повторнопересекает𝜔 в точке𝑃. Докажите, что𝑃𝐸 и𝑃𝐹 являются изогоналями
относительно угла 𝐵𝑃𝐶.


