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1. Îëÿ ïðèäóìàëà íîâóþ øàõìàòíóþ ôèãóðó ñóïåð-ñëîí. Îäèí ñóïåð-ñëîí (îáî-
çíà÷èì åãî A) áü¼ò äðóãîãî (îáîçíà÷èì åãî B), åñëè îíè ñòîÿò íà îäíîé äèàãîíàëè,
ìåæäó íèìè íåò ôèãóð, è ñëåäóþùàÿ ïî äèàãîíàëè êëåòêà çà ñóïåð-ñëîíîì B ñâî-
áîäíà. Êàêîå íàèáîëüøåå êîëè÷åñòâî ñóïåð-ñëîíîâ ìîæíî ïîñòàâèòü íà øàõìàòíóþ
äîñêó òàê, ÷òîáû êàæäûé èç íèõ áèëñÿ õîòÿ áû îäíèì äðóãèì?

2. Ïåòÿ ðàñêðàñèë êëåòêè äîñêè 10× 10 â íåñêîëüêî öâåòîâ òàê, ÷òî â ëþáîé ñòðî-
êå, êàê è â ëþáîì ñòîëáöå, èñïîëüçîâàíî íå áîëåå òð¼õ öâåòîâ. Êàêîå íàèáîëüøåå
êîëè÷åñòâî öâåòîâ ìîã èñïîëüçîâàòü Ïåòÿ?

3. Íàçîâ¼ì ðàññòîÿíèåì ìåæäó äâóìÿ êëåòêàìè êëåò÷àòîé äîñêè íàèìåíüøåå
êîëè÷åñòâî õîäîâ, çà êîòîðîå øàõìàòíûé êîðîëü ìîæåò äîáðàòüñÿ îò îäíîé èç íèõ
äî äðóãîé. Íàéäèòå íàèáîëüøåå êîëè÷åñòâî êëåòîê, êîòîðîå ìîæíî îòìåòèòü íà
äîñêå 100 × 100 òàê, ÷òîáû ñðåäè íèõ íå íàøëîñü äâóõ êëåòîê, ðàññòîÿíèå ìåæäó
êîòîðûìè ðàâíî 15.

4. Äàíà êëåò÷àòàÿ äîñêà 1000 × 1000. Ôèãóðà ãåïàðä èç ïðîèçâîëüíîé êëåòêè x
áü¼ò âñå êëåòêè êâàäðàòà 19× 19 ñ öåíòðàëüíîé êëåòêîé x, çà èñêëþ÷åíèåì êëåòîê,
íàõîäÿùèõñÿ ñ x â îäíîì ñòîëáöå èëè îäíîé ñòðîêå. Êàêîå íàèáîëüøåå êîëè÷åñòâî
ãåïàðäîâ, íå áüþùèõ äðóã äðóãà, ìîæíî ðàññòàâèòü íà äîñêå?

5. Êëåòêè êâàäðàòà n × n ðàñêðàøåíû â áåëûé è ÷¼ðíûé öâåòà â øàõìàòíîì ïî-
ðÿäêå, ïðè÷¼ì õîòÿ áû îäíà èç óãëîâûõ êëåòîê ÷¼ðíàÿ. Çà îäèí õîä ìîæíî â ëþáîì
êâàäðàòå 2×2 îäíîâðåìåííî ïåðåêðàñèòü âõîäÿùèå â íåãî 4 êëåòêè ïî ñëåäóþùåìó
ïðàâèëó: êàæäóþ áåëóþ ïåðåêðàñèòü â ÷¼ðíûé öâåò, êàæäóþ ÷¼ðíóþ � â çåë¼íûé,
à êàæäóþ çåë¼íóþ � â áåëûé. Ïðè êàêèõ n çà íåñêîëüêî õîäîâ ìîæíî ïîëó÷èòü
øàõìàòíóþ ðàñêðàñêó, â êîòîðîé ÷¼ðíûé è áåëûé öâåòà ïîìåíÿëèñü ìåñòàìè?

6. Ïåòÿ ïîñòàâèë íà äîñêó 50×50 íåñêîëüêî ôèøåê, â êàæäóþ êëåòêó � íå áîëüøå
îäíîé. Äîêàæèòå, ÷òî Âàñÿ ìîæåò ïîñòàâèòü íà ñâîáîäíûå ïîëÿ ýòîé æå äîñêè íå
áîëåå 99 íîâûõ ôèøåê (âîçìîæíî, íè îäíîé) òàê, ÷òîáû ïî-ïðåæíåìó â êàæäîé
êëåòêå ñòîÿëî íå áîëüøå îäíîé ôèøêè, è â êàæäîé ñòðîêå è êàæäîì ñòîëáöå ýòîé
äîñêè îêàçàëîñü ÷¼òíîå êîëè÷åñòâî ôèøåê.

7. Åñòü êëåò÷àòàÿ äîñêà 2015 × 2015. Äèìà ñòàâèò â k êëåòîê ïî äåòåêòîðó. Çà-
òåì Êîëÿ ðàñïîëàãàåò íà äîñêå êëåò÷àòûé êîðàáëü â ôîðìå êâàäðàòà 1500 × 1500.
Äåòåêòîð â êëåòêå ñîîáùàåò Äèìå, íàêðûòà ýòà êëåòêà êîðàáë¼ì èëè íåò. Ïðè êà-
êîì íàèìåíüøåì k Äèìà ìîæåò ðàñïîëîæèòü äåòåêòîðû òàê, ÷òîáû ãàðàíòèðîâàííî
âîññòàíîâèòü ðàñïîëîæåíèå êîðàáëÿ?

8. Â òàáëèöå N×N ðàññòàâëåíû âñå íàòóðàëüíûå ÷èñëà îò 1 äî N2. ×èñëî íàçîâ¼ì
áîëüøèì, åñëè îíî íàèáîëüøåå â ñâîåé ñòðîêå, è ìàëûì, åñëè îíî íàèìåíüøåå â ñâî-
¼ì ñòîëáöå (òàêèì îáðàçîì, ÷èñëî ìîæåò áûòü è áîëüøèì, è ìàëûì îäíîâðåìåííî,
à ìîæåò íå áûòü íè òåì, íè äðóãèì). Íàéäèòå íàèìåíüøóþ âîçìîæíóþ ðàçíîñòü
ìåæäó ñóììîé âñåõ áîëüøèõ ÷èñåë è ñóììîé âñåõ ìàëûõ ÷èñåë.


