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Îïðåäåëåíèå. Óñëîâíîé âåðîÿòíîñòüþ ñîáûòèÿ A ïðè íàñòóïëåíèè ñîáûòèÿ
B (îáîçíà÷àåòñÿ êàê P (A|B)) íàçûâàåòñÿ îòíîøåíèå âåðîÿòíîñòè îäíîâðåìåííîãî

íàñòóïëåíèÿ ñîáûòèé A è B ê âåðîÿòíîñòè ñîáûòèÿ B, ò.å. P (A|B) = P (A∩B)
P (B) .

1. Äîëÿ áîëüíûõ îäíèì ðåäêèì çàáîëåâàíèåì ðàâíà 0, 01%. Ëàáîðàòîðèÿ îñîáî
âàæíûõ èññëåäîâàíèé ðàçðàáîòàëà àíàëèç, ïðîâåðÿþùèé íà íàëè÷èå ýòîãî çàáîëå-
âàíèÿ. Ïðè ýòîì âåðîÿòíîñòü ëîæíî-îòðèöàòåëüíîãî ðåçóëüòàòà (ò.å. êîãäà àíàëèç
ïîêàçûâàåò, ÷òî ÷åëîâåê çäîðîâ, õîòÿ îí íà ñàìîì äåëå áîëåí) ðàâíà 0, 01, à âåðîÿò-
íîñòü ëîæíî-ïîëîæèòåëüíîãî ðåçóëüòàòà (ò.å. êîãäà àíàëèç ïîêàçûâàåò, ÷òî ÷åëîâåê
áîëåí, õîòÿ îí íà ñàìîì äåëå çäîðîâ) ðàâíà 0, 001. Àíàëèç ïîêàçàë, ÷òî ÷åëîâåê áî-
ëåí. Êàêîâà âåðîÿòíîñòü òîãî, ÷òî ó íåãî íà ñàìîì äåëå ýòî ðåäêîå çàáîëåâàíèå?

2.Èç êîíòåéíåðà A, â êîòîðîì áûëî 1000 çåëåíûõ è 3000 êðàñíûõ ÿáëîê, ñëó÷àéíûì
îáðàçîì âçÿëè ïîëîâèíó ÿáëîê è ïåðåíåñëè â êîíòåéíåðB, â êîòîðîì ê òîìó âðåìåíè
óæå ëåæàëî 3000 çåëåíûõ è 1000 êðàñíûõ ÿáëîê. Çàòåì èç êîíòåéíåðà B äîñòàëè
îäíî ÿáëîêî. Ñ êàêîé âåðîÿòíîñòüþ îíî îêàæåòñÿ çåëåíûì?

3. Äèìà ñîáèðàåòñÿ ñäåëàòü 100 áðîñêîâ â êîëüöî. Ïåðâûé ðàç îí ïîïàë, à âòîðîé
ïðîìàçàë. Âåðîÿòíîñòü î÷åðåäíîé ðàç ïîïàñòü â êîëüöî ðàâíà ïðîöåíòó ïîïàäàíèé
ïðè âñåõ ïðåäûäóùèõ áðîñêàõ. Ñ êàêîé âåðîÿòíîñòüþ îí ïîïàä¼ò ðîâíî 50 ðàç?

4. Äàëüíîçåìüå ïîñòîÿííî ñòðàäàåò îò ñòèõèéíûõ áåäñòâèé. ×àñòåíüêî áûâàþò íà-
âîäíåíèÿ, çàñóõè, èçâåðæåíèÿ âóëêàíà è óðàãàíû. Äëÿ êàæäîãî èç ýòèõ ÷åòûð¼õ
ñòèõèéíûõ áåäñòâèé âåðîÿòíîñòü òîãî, ÷òî îíî ïðîèçîéä¼ò çà ãîä, ðàâíà 1

2 . Çà ãîä
íå ïðîèñõîäèò áîëüøå îäíîãî ñòèõèéíîãî áåäñòâèÿ êàæäîãî èç òèïîâ.
à) Äîêàæèòå, ÷òî îáÿçàòåëüíî íàéä¼òñÿ ïàðà ñòèõèéíûõ áåäñòâèé òàêèõ, ÷òî âåðî-
ÿòíîñòü òîãî, ÷òî â ãîäó ïðîèçîéäóò ýòè äâà ñòèõèéíûõ áåäñòâèÿ, íå ìåíüøå 1

6 .
á) Äîêàæèòå, ÷òî îöåíêó èç ïóíêòà à) óëó÷øèòü íåëüçÿ.

5. Â î÷åðåäè çàòûëîê äðóã ê äðóãó âûñòðîèëèñü n ÷åëîâåê ðàçíîãî ðîñòà. Íàñòÿ
ñòîèò ïåðåä íèìè è ñìîòðèò íà î÷åðåäü. Áîëåå âûñîêèå çàãîðàæèâàþò áîëåå íèçêèõ,
è òåõ íå âèäíî. ×åìó ðàâíî ñðåäíåå çíà÷åíèå ÷èñëà ëþäåé, êîòîðûõ âèäíî Íàñòå?

6. 100 ïàññàæèðîâ êóïèëè áèëåòû â 100-ìåñòíûé âàãîí. Êàæäîìó ïàññàæèðó áûëî
âûäåëåíî ñâî¼ ìåñòî. Ïåðâûå 99 ïàññàæèðîâ ðàññåëèñü â âàãîíå ñëó÷àéíûì îáðà-
çîì (âñå 100! âàðèàíòîâ ðàññàäêè ðàâíîâåðîÿòíû). Îäíàêî 100-é ïàññàæèð ðåøèë
çàíÿòü èìåííî ñâî¼ ìåñòî. Ïðè ýòîì îí ïðîñèò ïåðåñåñòü ïàññàæèðà, çàíÿâøåãî åãî
ìåñòî (åñëè îíî çàíÿòî), òîò â ðåçóëüòàòå ïðîñèò ïåðåñåñòü ïàññàæèðà, çàíÿâøåãî
åãî ìåñòî (åñëè îíî çàíÿòî) è òàê äàëåå. Íàéäèòå ìàòåìàòè÷åñêîå îæèäàíèå ÷èñëà
ïîòðåâîæåííûõ ïàññàæèðîâ (100-é ïàññàæèð íå âõîäèò â ýòî ÷èñëî).

7. 100 ìóäðåöîâ ñ ðàçíûìè èìåíàìè âçÿëè â ïëåí. Èõ èìåíà íàïèøóò íà áóìàæêàõ
è ñëó÷àéíî ðàçëîæàò ïî 100 ñóíäóêàì (ëþáàÿ ïåðåñòàíîâêà ðàâíîâåðîÿòíà). Äàëåå
èõ áóäóò çàïóñêàòü ïî îäíîìó â êîìíàòó ñ ñóíäóêàìè, ãäå êàæäûé èç íèõ ñìîæåò
ïîñëåäîâàòåëüíî îòêðûòü íå áîëåå 50 ñóíäóêîâ. Åñëè êàæäûé èç íèõ íàéä¼ò ñâî¼
èìÿ, òî èõ âñåõ îòïóñòÿò, èíà÷å âñåõ êàçíÿò. Äîêàæèòå, ÷òî ó ìóäðåöîâ ñóùåñòâóåò
ñòðàòåãèÿ, ïî êîòîðîé îíè îêàæóòñÿ íà ñâîáîäå ñ âåðîÿòíîñòüþ íå ìåíåå 1
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