
Óãàäàé òî÷êó.

1. Â ïðÿìîóãîëüíîì òðåóãîëüíèêå ABC ñ ïðÿìûì óãëîì C ïðîâåäåíà âûñîòà CH. Ïóñòü I, I1 è I2 - öåíòðû âïèñàííûõ

îêðóæíîñòåé òðåóãîëüíèêîâ ABC,ACH è BCH ñîîòâåòñòâåííî. Äîêàæèòå, ÷òî CI ïåðïåíäèêóëÿðíî I1I2 .

2. Íà ðàâíûõ ñòîðîíàõ AB è BC òðåóãîëüíèêà ABC âûáðàíû òî÷êè M è N òàê, ÷òî AC = CM è MN = NB. Âûñîòà
òðåóãîëüíèêà, ïðîâåäåííàÿ èç âåðøèíû B, ïåðåñåêàåò îòðåçîê CM â òî÷êå H. Äîêàæèòå, ÷òî NH � áèññåêòðèñà

óãëà MNC.

3. Äèàãîíàëè âûïóêëîãî ÷åòûðåõóãîëüíèêà ABCD âçàèìíî ïåðïåíäèêóëÿðíû. ×åðåç ñåðåäèíû ñòîðîí AB è AD
ïðîâåäåíû ïðÿìûå, ñîîòâåòñòâåííî ïåðïåíäèêóëÿðíûå ïðîòèâîïîëîæíûì ñòîðîíàì CD è CB. Äîêàæèòå, ÷òî ýòè
ïðÿìûå ïåðåñåêàþòñÿ íà ïðÿìîé AC.

4. Íà ñòîðîíàõ AB è BC òðåóãîëüíèêà ABC âçÿëè ñîîòâåòñòâåííî òî÷êè M è K òàê, ÷òî AM = AC = CK. Îòðåçêè

AK è CM ïåðåñåêëèñü â òî÷êå E. Äîêàæèòå, ÷òî ïåðïåíäèêóëÿð, îïóùåííûé èç òî÷êè E íà ñòîðîíó AC, ïðîõîäèò
÷åðåç öåíòð âïèñàííîé â òðåóãîëüíèê îêðóæíîñòè.

5. Â ïàðàëëåëîãðàììå ABCD îïóñòèëè ïåðïåíäèêóëÿð BH íà ñòîðîíó AD. Íà îòðåçêå BH îòìåòèëè òî÷êó M ðàâ-

íîóäàëåííóþ îò òî÷åê C è D. Ïóñòü K- ñåðåäèíà AB. Äîêàæèòå, ÷òî óãîë MKD ïðÿìîé.

6. Èç öåíòðîâ âíåâïèñàííûõ îêðóæíîñòåé ïðîâåëè ïðÿìûå, ïåðïåíäèêóëÿðíûå ñîîòâåòñòâóþùèì ñòîðîíàì. Äîêàæè-

òå, ÷òî ýòè òðè ïðÿìûå ïåðåñåêàþòñÿ â îäíîé òî÷êå.

7. Íà ñòîðîíå AB êâàäðàòà ABCD îòìå÷åíà òî÷êà K, à íà ñòîðîíå BC � òî÷êà L òàê, ÷òî BK = CL. Îòðåçêè AL è

CK ïåðåñåêàþòñÿ â òî÷êå P . Äîêàæèòå, ÷òî ïðÿìûå DP è KL ïåðïåíäèêóëÿðíû.

8. Â ïðÿìîóãîëüíîì òðåóãîëüíèêå ABC c ïðÿìûì óãëîì C ïðîâåëè òðèññåêòðèñû óãëîâ AA1, AA2, BB1, BB2, ïðè÷åì

òî÷êè A2, B2 ëåæàò íà îòðåçêàõ CA1, CB1 ñîîòâåòñòâåííî. Ïóñòü P - òî÷êà ïåðåñå÷åíèÿ AA2 è BB2, Q- òî÷êà
ïåðåñå÷åíèÿ AA1 è BB1. Äîêàæèòå, ÷òî P - öåíòð îïèñàííîé îêðóæíîñòè òðåóãîëüíèêà QA2B2.

9. Â ïðÿìîóãîëüíèêå ABCD òî÷êà M � ñåðåäèíà ñòîðîíû CD. ×åðåç òî÷êó C ïðîâåëè ïðÿìóþ, ïåðïåíäèêóëÿðíóþ

ïðÿìîé BM , à ÷åðåç òî÷êó M � ïðÿìóþ, ïåðïåíäèêóëÿðíóþ äèàãîíàëè BD. Äîêàæèòå, ÷òî äâà ïðîâåä¼ííûõ

ïåðïåíäèêóëÿðà ïåðåñåêàþòñÿ íà ïðÿìîé AD.

10. Â òðåóãîëüíèêå ABC óãîë A ðàâåí 60o . Ïóñòü BB1 è CC1 � áèññåêòðèñû ýòîãî òðåóãîëüíèêà. Äîêàæèòå, ÷òî

òî÷êà, ñèììåòðè÷íàÿ âåðøèíå A îòíîñèòåëüíî ïðÿìîé B1C1 , ëåæèò íà ñòîðîíå BC.

Äîìàøíåå çàäàíèå

11. Âî âïèñàííîì ÷åòûðåõóãîëüíèêå ABCD òî÷êà O-òî÷êà ïåðåñå÷åíèÿ äèàãîíàëåé. Òî÷êà O1 ñèììåòðè÷íà O îòíîñè-

òåëüíî AD è ëåæèò íà îïèñàííîé îêðóæíîñòè ÷åòûðåõóãîëüíèêà. Äîêàæèòå, ÷òî OO1 ,áèññåêòðèñà óãëà BO1C.
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