
Îðòîöåíòð-2.

Ëèñòî÷åê ïîñâÿùåí ñâîéñòâàì îðòîöåíòðà äîêàçàííûì â ïðåäûäóùåì ëèñòèêå.
Â ýòîì ëèñòî÷êå, åñëè íå îãîâîðåíî èíîå, äàí îñòðîóãîëüíûé òðåóãîëüíèê ABC, åãî îðòîöåíòð îáî-
çíà÷åí ÷åðåç H, öåíòð îïèñàííîé îêðóæíîñòè ω� ÷åðåç O, ïðîâåäåíû âûñîòû AA1, BB1 è CC1 , à
ñåðåäèíû ñòîðîí AB,BC è CA � òî÷êè C0, A0 è B0 ñîîòâåòñòâåííî, R � ðàäèóñ îïèñàííîé îêîëî íåãî
îêðóæíîñòè.

1. Íàéäèòå óãîë C òðåóãîëüíèêà ABC, åñëè îòðåçîê A1B1 à) ðàâåí R; á) ðàâåí 1
2
R.

â) Â êàêèõ ïðåäåëàõ ìîæåò ìåíÿòüñÿ îòíîøåíèå A1B1

R
?

2. Â ïàðàëëåëîãðàììå ABCD èç âåðøèíû òóïîãî óãëà ïðîâåëè âûñîòû AM è AN . Èçâåñòíî, ÷òî
AC = t è MN = n. Íàéòè ðàññòîÿíèå îò òî÷êè A äî îðòîöåíòðà òðåóãîëüíèêà AMN .

3. Îðòîöåíòð îòðàçèëè îòíîñèòåëüíî ñåðåäèí ñòîðîí AB,AC,BC òðåóãîëüíèêà ABC è ïîëó÷èëè
C2, B2, A2 ñîîòâåòñòâåííî. Íàéäèòå ñòîðîíû òðåóãîëüíèêà A2B2C2 , åñëè ñòîðîíû òðåóãîëüíèêà
ABC ðàâíû 5, 6, 7.

4. Òî÷êó C1 îòðàçèëè îòíîñèòåëüíî ñòîðîí AC,BC è ïîëó÷èëè òî÷êè N,K ñîîòâåòñòâåííî. Äîêà-
æèòå, ÷òî òî÷êè N è K ëåæàò íà ïðÿìîé A1B1 .

5. Â îêðóæíîñòü ñ öåíòðîì O âïèñàí ÷åòûðåõóãîëüíèê ñ ïåðïåíäèêóëÿðíûìè äèàãîíàëÿìè. Äîêà-
çàòü, ÷òî ðàññòîÿíèå îò òî÷êè O äî ñòîðîíû ÷åòûðåõóãîëüíèêà ðàâíî ïîëîâèíå äëèíû ïðîòèâî-
ïîëîæíîé ñòîðîíû.

6. à) ABCD � âïèñàííûé ÷åòûðåõóãîëüíèê. HC è HD � îðòîöåíòðû òðåóãîëüíèêîâ ABD è ABC.
Äîêàæèòå, ÷òî HCHDCD- ïàðàëëåëîãðàìì.
á) Ïóñòü äàí òðåóãîëüíèê ABC. Äîêàæèòå, ÷òî òðåóãîëüíèê ñ âåðøèíàìè â òî÷êàõ ïåðåñå÷åíèÿ
âûñîò òðåóãîëüíèêîâ AB1C1, BA1C1, CA1B1 ðàâåí òðåóãîëüíèêó A1B1C1.

7. ×åðåç òî÷êè A1, B1 è C1 ïðîâîäÿòñÿ ïðÿìûå, ïàðàëëåëüíûå ñîîòâåòñòâåííî ðàäèóñàì OA,OB è
OC. Äîêàçàòü, ÷òî ýòè ïðÿìûå ïåðåñåêàþòñÿ â îäíîé òî÷êå.

8. Òî÷êè P è Q âûáðàíû òàê, ÷òî BOAP è COPQ � ïàðàëëåëîãðàììû. Äîêàæèòå, ÷òî Q = H.

9. Îïèñàííàÿ îêðóæíîñòü òðåóãîëüíèêà AB1C1 ïåðåñåêàåò îïèñàííóþ îêðóæíîñòü òðåóãîëüíèêà
ABC â òî÷êå K, îòëè÷íîé îò A. Äîêàæèòå, ÷òî ïðÿìàÿ KH ïðîõîäèò ÷åðåç A0 .

10. K � îñíîâàíèå ïåðïåíäèêóëÿðà, îïóùåííîãî èç òî÷êèH íà êàñàòåëüíóþ ê îïèñàííîé îêðóæíîñòè
òðåóãîëüíèêà ABC, ïðîâåä¼ííîé â òî÷êå A. Äîêàæèòå, ÷òî òðåóãîëüíèê AA0K ðàâíîáåäðåííûé.

Äîìàøíåå çàäàíèå

11. Äîêàæèòå, ÷òî òðè ïðÿìûå, ïðîõîäÿùèå ÷åðåç âåðøèíû A,B,C òðåóãîëüíèêà ABC è ïåðïåíäè-
êóëÿðíûå îòðåçêàì B1C1, C1A1 è A1B1 ñîîòâåòñòâåííî, ïåðåñåêàþòñÿ â îäíîé òî÷êå.
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