
Ãîìîòåòèÿ-2

1. Äîêàæèòå, ÷òî íåðàâíûå òðåóãîëüíèêè ñ ïîïàðíî ïàðàëëåëüíûìè ñòîðîíàìè ãîìîòåòè÷íû.

2. Â òðåóãîëüíèêåABC òî÷êè Ia, Ib, Ic - öåíòðû âíåâïèñàííûõ îêðóæíîñòåé, êàñàþùèõñÿ ñòîðîíBC,AC,AB
ñîîâòåòñòâåííî, A1, B1, C1 - òî÷êè êàñàíèÿ âïèñàííîé îêðóæíîñòè ñî ñòîðîíàìè BC,AC,AB ñîîòâåòñâ-
òåííî. Äîêàæèòå, ÷òî ïðÿìûå IaA1, IbB1, IcC1 ïåðåñåêàþòñÿ â îäíîé òî÷êå.

3. à) Îêðóæíîñòü, âïèñàííàÿ â òðåóãîëüíèê ABC, êàñàåòñÿ åãî ñòîðîí â òî÷êàõ A1, B1, C1. Òî÷êè A2, B2, C2

- ñåðåäèíû ¾ìåíüøèõ¿ äóã BC,AC,AB îïèñàííîé îêðóæíîñòè. Äîêàæèòå, ÷òî ïðÿìûå A1A2, B1B2, C1C2

ïåðåñåêàþòñÿ â îäíîé òî÷êå.
á) Äîêàæèòå, ÷òî îðòîöåíòð òðåóãîëüíèêà A1B1C1 ëåæèò íà ïðÿìîé OI.

4. Â îñòðîóãîëüíîì òðåóãîëüíèêå ABC ïðîâåäåíû âûñîòû AA1, BB1, CC1, à H � åãî îðòîöåíòð. Òî÷-
êó H îòðàçèëè îòíîñèòåëüíî ïðÿìûõ B1C1, C1A1, A1B1; ïîëó÷èëè òî÷êè HA, HB, HC ñîîòâåòñòâåííî.
Äîêàæèòå, ÷òî AHA, BHB, CHC ïåðåñåêàþòñÿ â îäíîé òî÷êå.

5. Â óãëû CAB, ABC, BCA òðåóãîëüíèêà ABC âïèñàíû ðàâíûå íåïåðåñåêàþùèåñÿ îêðóæíîñòè ωA, ωB, ωC .
Îêðóæíîñòü ω êàñàåòñÿ èõ âñåõ âíåøíèì îáðàçîì. Äîêàæèòå, ÷òî öåíòð ω ëåæèò íà ïðÿìîé, ñîåäèíÿþ-
ùåé öåíòðû âïèñàííîé è îïèñàííîé îêðóæíîñòåé òðåóãîëüíèêà ABC.

6. Âïèñàííàÿ îêðóæíîñòü òðåóãîëüíèêà ABC êàñàåòñÿ åãî ñòîðîí BC,CA,AB â òî÷êàõ A0, B0, C0 ñîîòâåò-
ñòâåííî. Ñðåäíèå ëèíèè òðåóãîëüíèêîâ AB0C0, A0BC0, A0B0C, ïàðàëëåëüíûå ñòîðîíàì òðåóãîëüíèêà
A0B0C0, îáðàçóþò òðåóãîëüíèê A1B1C1. Äîêàæèòå, ÷òî
à) ïðÿìûå A0A1, B0B1, C0C1 ïåðåñåêàþòñÿ â òî÷êå K;
á) òî÷êè K, I,O ëåæàò íà îäíîé ïðÿìîé.
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