
Äåëèìîñòü-2. Îñíîâíàÿ òåîðåìà àðèôìåòèêè

Îñíîâíàÿ òåîðåìà àðèôìåòèêè. Ëþáîå ÷èñëî áîëüøå 1 ìîæåò áûòü ðàçëîæåíî â ïðîèçâåäåíèå îäíîãî

èëè áîëüøå ïðîñòûõ ìíîæèòåëåé, ïðè÷åì ýòî ðàçëîæåíèå åäèíñòâåííî.

n = pα1
1 pα2

2 . . . pαk
k

1. à) Âåðíû ëè óòâåðæäåíèÿ:

- åñëè íè îäèí èç ìíîæèòåëåé íå äåëèòñÿ íà íåêîòîðîå ÷èñëî, òî è ïðîèçâåäåíèå íå äåëèòñÿ íà ýòî ÷èñëî?

- åñëè ÷èñëî äåëèòñÿ íà äâà ðàçëè÷íûõ ÷èñëà, òî îíî äåëèòñÿ íà èõ ïðîèçâåäåíèå?

- åñëè ÷èñëî äåëèòñÿ íà êàæäîå èç äâóõ ðàçëè÷íûõ ïðîñòûõ ÷èñåë, òî îíî äåëèòñÿ íà èõ ïðîèçâåäåíèå?

á) Ïðèäóìàéòå êàê îáîáùèòü ïîñëåäíåå óòâåðæäåíèå ïóíêòà à.

2. à) Ñóùåñòâóåò ëè öåëîå ÷èñëî, ïðîèçâåäåíèå öèôð êîòîðîãî ðàâíî 109, 343, 549, 10!?

á) Íå âû÷èñëÿÿ ïðîèçâåäåíèå 2016 · 2013 · 15 · 77 îïðåäåëèòå äåëèòñÿ ëè îíî íà 2,3,9,10,50,55,64,80, 121,

143, 18117.

3. Ïðî a, b èçâåñòíî, ÷òî íè îäíî èç íèõ íå êîí÷àåòñÿ íà íîëü, à ïðîèçâåäåíèå 10000. Êàêèå çíà÷åíèÿ ìîæåò

ïðèíèìàòü èõ ñóììà?

4. Êðèòåðèé äåëèìîñòè ÷åðåç ïðîñòûå ìíîæèòåëè. Äîêàæèòå, ÷òî a äåëèòñÿ íà b òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà
âñå ïðîñòûå ìíîæèòåëè a, êîòîðûå åñòü ó b, åñòü è ó a, ïðè÷¼ì â ñòåïåíè, íå ìåíüøåé, ÷åì ó b.

5. Äîêàæèòå, ÷òî åñëè ÷èñëî ÿâëÿåòñÿ ïîëíûì êâàäðàòîì, òî â åãî ðàçëîæåíèè íà ïðîñòûå ìíîæèòåëè âñå

ïîêàçàòåëè äåëÿòñÿ íà 2, ò. å. èìååò âèä

n = p2α1
1 p2α2

2 . . . p2αk
k .

6. Âåðíî ëè

à) åñëè êâàäðàò íàòóðàëüíîãî ÷èñëà äåëèòñÿ íà 5, òî îí äåëèòñÿ íà 25?

á) åñëè êâàäðàò íàòóðàëüíîãî ÷èñëà äåëèòñÿ íà 6, òî îí äåëèòñÿ íà 36?

â) åñëè êâàäðàò íàòóðàëüíîãî ÷èñëà äåëèòñÿ íà 4, òî îí äåëèòñÿ íà 16?

ã) åñëè êâàäðàò íàòóðàëüíîãî ÷èñëà äåëèòñÿ íà 8, òî îí äåëèòñÿ íà 16?

7. à) Íàéäèòå îñòàòîê ïðè äåëåíèè íà 2019 ÷èñëà 2018!

á) Íàéäèòå îñòàòîê ïðè äåëåíèè íà 2016 ÷èñëà

1 · 6 · 11 · 16 · . . . · 2011 + 2 · 7 · 12 · . . . · 2012 ++3 · 8 · 13 · . . . · 2013 + 4 · 9 · 14 · . . . · 2014 + 5 · 10 · 15 · . . . · 2015.

8. à) Ñóùåñòâóþò ëè 3 íàòóðàëüíûõ ÷èñëà òàêèõ, ÷òî íè îäíî èç íèõ íå äåëèòñÿ íà äðóãîå, à ïðîèçâåäåíèå

ëþáûõ äâóõ èç íèõ äåëèòñÿ íà òðåòüå?

á) Ñóùåñòâóåò ëè 100 òàêèõ ÷èñåë, ÷òî íè îäíî èç íèõ íå äåëèòñÿ íà äðóãîå, à ïðîèçâåäåíèå ëþáûõ äâóõ

èç íèõ äåëèòñÿ íà òðåòüå?

9. à) Íàòóðàëüíîå ÷èñëî íàçîâ¼ì óäèâèòåëüíûì, åñëè ñàìûé áîëüøîé åãî ñîáñòâåííûé äåëèòåëü (ò.å. äåëè-

òåëü, íå ðàâíûé 1 è ñàìîìó ÷èñëó) íà 1 áîëüøå ñàìîãî ìàëåíüêîãî ñîáñòâåííîãî äåëèòåëÿ. Íàéäèòå âñå

óäèâèòåëüíûå ÷èñëà.

á) Íàéäèòå âñåâîçìîæíûå ÷èñëà òàêèå, ÷òî èõ íàèìåíüøèé ñîáñòâåííûé äåëèòåëü â 7 ðàç ìåíüøå íàè-

áîëüøåãî ñîáñòâåííîãî äåëèòåëÿ.

10. Ïî êðóãó ðàññòàâèëè 2019 ÷èñåë. Ìîæåò ëè áûòü òàê, ÷òî îòíîøåíèå ëþáûõ äâóõ ïîñëåäîâàòåëüíûõ

÷èñåë- ïðîñòîå ÷èñëî?

Äîìàøíåå çàäàíèå

11. ×èñëî óìíîæèëè íà ñóììó åãî öèôð è ïîëó÷èëè 2008. Íàéäèòå ýòî ÷èñëî.

12. Ñóùåñòâóåò ëè n òàêîå, ÷òî n! îêàí÷èâàåòñÿ ðîâíî íà ïÿòü íóëåé?
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Äîìàøíåå çàäàíèå

11. ×èñëî óìíîæèëè íà ñóììó åãî öèôð è ïîëó÷èëè 2008. Íàéäèòå ýòî ÷èñëî.

12. Ñóùåñòâóåò ëè n òàêîå, ÷òî n! îêàí÷èâàåòñÿ ðîâíî íà ïÿòü íóëåé?


