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Серия 25. Безымянный листок
Напоминание:

Обозначим через 𝐴1, 𝐵1, 𝐶1 середины сторон 𝐵𝐶, 𝐶𝐴, 𝐴𝐵 треугольника 𝐴𝐵𝐶, а через 𝐷, 𝐸, 𝐹 —
точки касания вписанной окружности с соответствующими сторонами; точка 𝐼 — инцентр
треугольника 𝐴𝐵𝐶.

Рассмотрим треугольник 𝐴∗𝐵∗𝐶∗, образованный полярами точек 𝐴1, 𝐵1, 𝐶1 относительно впи-
санной окружности треугольника 𝐴𝐵𝐶.

1. Докажите, что прямые 𝐷𝐸, 𝐵𝐼, 𝐵1𝐶1 и 𝐴𝐶∗ пересекаются в одной точке, которая лежит на
окружности с центром в точке 𝐵1 и радиусом 𝐵1𝐸.

2. Докажите, что точки 𝐴∗, 𝐵∗, 𝐶∗ суть ортоцентры треугольников 𝐵𝐼𝐶, 𝐶𝐼𝐴, 𝐴𝐼𝐵.

3. Докажите, что прямые 𝐴∗𝐴1, 𝐵∗𝐵1, 𝐶∗𝐶1 пересекаются в одной точке.

4. Докажите, что точкаНагеля𝑁 треугольника𝐴𝐵𝐶 является общимортоцентром треуголь-
ников 𝐴𝐵∗𝐶∗, 𝐴∗𝐵𝐶∗, 𝐴∗𝐵∗𝐶.

5. Докажите, что треугольники 𝐴𝐵𝐶 и 𝐴∗𝐵∗𝐶∗ равновелики.

6. Докажите, что точка пересечения медиан𝐺∗ треугольника𝐴∗𝐵∗𝐶∗ делит отрезок 𝐼𝐻 в от-
ношении 𝐼𝐺∗ ∶ 𝐺∗𝐻 = 2 ∶ 1, где точка𝐻—ортоцентр треугольника𝐴𝐵𝐶 соответственно.


