
9 êëàññ Îöåíêà + ïðèìåð 30 àïðåëÿ 2020

1. Èìååòñÿ 24 êàðàíäàøà ÷åòûðåõ öâåòîâ � ïî 6 êàðàíäàøåé êàæäîãî öâå-

òà. Èõ ðàçäàëè 6 ðåáÿòàì òàê, ÷òî êàæäûé ïîëó÷èë ïî 4 êàðàíäàøà. Êàêîå

íàèìåíüøåå êîëè÷åñòâî ðåáÿò âñåãäà ìîæíî âûáðàòü, ÷òîáû ó íèõ ãàðàíòè-

ðîâàííî íàøëèñü êàðàíäàøè âñåõ öâåòîâ, âíå çàâèñèìîñòè îò ðàñïðåäåëåíèÿ

êàðàíäàøåé?

2. Ó êàæäîãî èç 1000 ãíîìîâ åñòü êîëïàê, ñèíèé ñíàðóæè è êðàñíûé âíóòðè

(èëè íàîáîðîò). Åñëè íà ãíîìå íàäåò êðàñíûé êîëïàê, òî îí ìîæåò òîëüêî

ëãàòü, à åñëè ñèíèé � òîëüêî ãîâîðèòü ïðàâäó. Íà ïðîòÿæåíèè îäíîãî äíÿ

êàæäûé ãíîì ñêàçàë êàæäîìó: ¾Íà òåáå êðàñíûé êîëïàê!¿ (ïðè ýòîì íåêî-

òîðûå ãíîìû â òå÷åíèå äíÿ âûâîðà÷èâàëè ñâîé êîëïàê íàèçíàíêó). Íàéäèòå

íàèìåíüøåå âîçìîæíîå êîëè÷åñòâî âûâîðà÷èâàíèé.

3. Âàðèàíò ìàòåìàòè÷åñêîé îëèìïèàäû äåâÿòîãî êëàññà ñîñòîèò èç 6 çà-

äà÷. Ïîñëå îëèìïèàäû âûÿñíèëîñü, ÷òî êàæäóþ çàäà÷ó ðåøèëî ðîâíî 2020

øêîëüíèêîâ, íî íèêàêèå äâà øêîëüíèêà íå ðåøèëè âìåñòå âñå øåñòü çàäà÷.

Êàêîå ìèíèìàëüíîå ÷èñëî 9-êëàññíèêîâ ìîãëî ó÷àñòâîâàòü â îëèìïèàäå?

4. Ïðÿìóþ ïàëêó äëèíîé 2 ìåòðà ðàñïèëèëè íà N ïàëî÷åê, äëèíà êàæäîé

èç êîòîðûõ âûðàæàåòñÿ öåëûì ÷èñëîì ñàíòèìåòðîâ. Ïðè êàêîì íàèìåíü-

øåì N ìîæíî ãàðàíòèðîâàòü, ÷òî, èñïîëüçîâàâ âñå ïîëó÷èâøèåñÿ ïàëî÷êè,

ìîæíî, íå ëîìàÿ èõ, ñëîæèòü êîíòóð íåêîòîðîãî ïðÿìîóãîëüíèêà?

5. Íà äîñêå íàðèñîâàí âûïóêëûé 2020-óãîëüíèê. Äåíèñ ïîñëåäîâàòåëüíî

ïðîâîäèò â íåì äèàãîíàëè òàê, ÷òîáû êàæäàÿ âíîâü ïðîâåäåííàÿ äèàãîíàëü

ïåðåñåêàëà ïî âíóòðåííèì òî÷êàì íå áîëåå îäíîé èç ïðîâåäåííûõ ðàíåå äèà-

ãîíàëåé. Êàêîå íàèáîëüøåå êîëè÷åñòâî äèàãîíàëåé ìîæåò ïðîâåñòè Äåíèñ?

6. Êàêîå ìèíèìàëüíîå êîëè÷åñòâî êëåòîê ìîæíî çàêðàñèòü ÷åðíûì â áåëîì

êâàäðàòå 300 × 300, ÷òîáû íèêàêèå òðè ÷åðíûå êëåòêè íå îáðàçîâûâàëè

óãîëîê, à ïîñëå çàêðàøèâàíèÿ ëþáîé áåëîé êëåòêè ýòî óñëîâèå íàðóøàëîñü?

7. Èìååòñÿ 1000 ÿáëîê. Èçâåñòíî, ÷òî êàê áû èõ íè ðàñêëàäûâàëè íà 10

ìåøêîâ ïî 100 ÿáëîê, îáÿçàòåëüíî íàéäóòñÿ äâà ìåøêà ñ îäèíàêîâîé ìàññîé.

Äëÿ êàêîãî íàèáîëüøåãî k ìîæíî óòâåðæäàòü, ÷òî åñòü k ÿáëîê ñ îäèíàêî-

âîé ìàññîé?

8. 2019 êðàñíûõ è 2020 ñèíèõ òî÷åê íà ïëîñêîñòè òàêîâû, ÷òî íèêàêèå òðè

èç íèõ íå ëåæàò íà îäíîé ïðÿìîé. Êàêîå íàèìåíüøåå êîëè÷åñòâî ïðÿìûõ,

íå ïðîõîäÿùèõ ÷åðåç ýòè òî÷êè, ìîæíî ïðîâåñòè òàê, ÷òîáû íè â êàêîé èç

îáðàçîâàííûõ èìè îáëàñòåé ïëîñêîñòè íå ëåæàëè òî÷êè ðàçíûõ öâåòîâ?
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