
9 êëàññ Ãåîìåòðè÷åñêèé ðàçíîáîé 14 îêòÿáðÿ 2019

1. Â ðàâíîáåäðåííîì òðåóãîëüíèêåABC (AB = BC) ïðîâåäåíà áèññåêòðèñà
AM . Íà ëó÷å CA îòëîæåí îòðåçîê CN , ðàâíûé BM . Äîêàæèòå, ÷òî òî÷êè

A,B,M è N ëåæàò íà îäíîé îêðóæíîñòè.

2. Ïðÿìàÿ OA êàñàåòñÿ îêðóæíîñòè â òî÷êå A, à õîðäà BC ïàðàëëåëüíà

OA. Ïðÿìûå OB è OC âòîðè÷íî ïåðåñåêàþò îêðóæíîñòü â òî÷êàõ K è L.
Äîêàæèòå, ÷òî ïðÿìàÿ KL äåëèò îòðåçîê OA ïîïîëàì.

3. Äàí òðåóãîëüíèê ABC. Îáîçíà÷èì ÷åðåç M ñåðåäèíó ñòîðîíû AC,
à ÷åðåç P � ñåðåäèíó îòðåçêà CM . Îïèñàííàÿ îêðóæíîñòü òðåóãîëüíè-

êà ABP ïåðåñåêàåò ñòîðîíó BC âî âíóòðåííåé òî÷êå Q. Äîêàæèòå, ÷òî
∠ABM = ∠MQP .

4. Áèññåêòðèñà AD òðåóãîëüíèêà ABC ïåðåñåêàåò åãî îïèñàííóþ îêðóæ-

íîñòü â òî÷êå T . Ïóñòü ω � îêðóæíîñòü ñ öåíòðîì â òî÷êå T è ðàäèóñîì

TC. Ïðÿìàÿ l, ïðîõîäÿùàÿ ÷åðåç òî÷êó D, ïåðåñåêàåò ω â òî÷êàõ K è N .

Äîêàæèòå, ÷òî ∠KAD = ∠NAD.

5. Ñòîðîíà BC òðåóãîëüíèêà ABC êàñàåòñÿ âïèñàííîé â íåãî îêðóæíî-

ñòè â òî÷êå D. Äîêàæèòå, ÷òî öåíòð ýòîé îêðóæíîñòè ëåæèò íà ïðÿìîé,

ïðîõîäÿùåé ÷åðåç ñåðåäèíû îòðåçêîâ BC è AD.

6. Íà îêðóæíîñòè äàíû òî÷êè A è B. Íà îêðóæíîñòè áåðåòñÿ ïðîèçâîëüíàÿ
òî÷êà M è èç ñåðåäèíû îòðåçêà BM ïðîâîäèòñÿ ïåðïåíäèêóëÿð ê ïðÿìîé

AM . Äîêàæèòå, ÷òî ýòîò ïåðïåíäèêóëÿð ïðîõîäèò ÷åðåç íåêîòîðóþ òî÷êó,

íå çàâèñÿùóþ îò âûáîðà òî÷êè M .

7. Îêðóæíîñòü ω êàñàåòñÿ ñòîðîí óãëà BAC â òî÷êàõ B è C. Ïðÿìàÿ l
ïåðåñåêàåò îòðåçêè AB è AC â òî÷êàõ K è L ñîîòâåòñòâåííî. Îêðóæíîñòü

ω ïåðåñåêàåò l â òî÷êàõ P è Q. Òî÷êè S è T âûáðàíû íà îòðåçêå BC òàê,

÷òî KS ‖ AC è LT ‖ AB. Äîêàæèòå, ÷òî òî÷êè P,Q, S è T ëåæàò íà îäíîé

îêðóæíîñòè.

8. Â îêðóæíîñòè ïðîâåäåíû ïåðïåíäèêóëÿðíûå äèàìåòðû AB è CD. Èç

òî÷êè M , ëåæàùåé âíå îêðóæíîñòè, ïðîâåäåíû êàñàòåëüíûå ê îêðóæíîñòè,

ïåðåñåêàþùèå ïðÿìóþ AB â òî÷êàõ E è H, à òàêæå ïðÿìûå MC è MD,

ïåðåñåêàþùèå ïðÿìóþ AB â òî÷êàõ F è K. Äîêàæèòå, ÷òî EF = KH.

9. Äàí òðåóãîëüíèê ABC. Îêðóæíîñòü ω êàñàåòñÿ îïèñàííîé îêðóæíîñòè

òðåóãîëüíèêà ABC â òî÷êå A, ïåðåñåêàåò ñòîðîíó AB â òî÷êå K, à òàêæå

ïåðåñåêàåò ñòîðîíó BC â òî÷êåM . Êàñàòåëüíàÿ CL ê îêðóæíîñòè ω òàêîâà,

÷òî îòðåçîê KL ïåðåñåêàåò ñòîðîíó BC â òî÷êå T . Äîêàæèòå, ÷òî îòðåçîê
BT ðàâåí ïî äëèíå êàñàòåëüíîé èç òî÷êè B ê ω.
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