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Эти задачи надо считать в векторах
1. На катетах 𝐴𝐶 и 𝐵𝐶 прямоугольного треугольника 𝐴𝐵𝐶 отметили точки 𝐾 и 𝐿 соответ-

ственно так, что 𝐴𝐾 = 𝐵𝐶 и 𝐶𝐾 = 𝐵𝐿. Найдите угол между прямыми 𝐵𝐾 и 𝐴𝐿.

2. На сторонах 𝐴𝐵 и 𝐴𝐶 правильного треугольника 𝐴𝐵𝐶 взяты соответственно такие точки
𝐸 и 𝐹, что 𝐴𝐸 ∶ 𝐵𝐸 = 𝐶𝐹 ∶ 𝐴𝐹 = 2. Пусть 𝑃— точка пересечения 𝐵𝐹 и 𝐶𝐸. Докажите, что
угол 𝐶𝑃𝐴 прямой.

3. Диагонали 𝐴𝐶 и 𝐵𝐷 четырёхугольника 𝐴𝐵𝐶𝐷 равны и перпендикулярны. Точки 𝑃, 𝑄, 𝑅
и 𝑆 лежат на сторонах 𝐴𝐵, 𝐵𝐶, 𝐶𝐷 и 𝐷𝐴 соответственно, причём 𝐴𝑃 ∶ 𝑃𝐵 = 𝐵𝑄 ∶ 𝑄𝐶 =
𝐶𝑅 ∶ 𝑅𝐷 = 𝐷𝑆 ∶ 𝑆𝐴. Докажите, что 𝑃𝑅 ⟂ 𝑄𝑆 и 𝑃𝑅 = 𝑄𝑆.

4. Докажите, что сумма квадратов диагоналей трапеции равна сумме квадратов её боковых
сторон, сложенной с удвоенным произведением оснований.

5. Докажите, что сумма квадратов всех сторон четырёхугольника равна сумме квадратов
диагоналей, сложенной с учетверённымквадратомотрезка, соединяющего серединыдиа-
гоналей.

6. Два квадрата 𝐵𝐶𝐷𝐴 и 𝐵𝐾𝑀𝑁 имеют общую вершину 𝐵. Докажите, что медиана 𝐵𝐸 тре-
угольника𝐴𝐵𝐾 и высота 𝐵𝐹 треугольника𝐶𝐵𝑁 лежат на одной прямой. (Вершины обоих
квадратов перечислены по часовой стрелке.)

7. Дан треугольник 𝐴𝐵𝐶. На его сторонах 𝐴𝐵 и 𝐵𝐶 построены внешним образом квадраты
𝐴𝐵𝑀𝑁 и 𝐵𝐶𝑃𝑄. Докажите, из середины отрезка𝑁𝑃 сторона𝐴𝐶 видна под прямым углом.


