
8 êëàññ Îòáîðî÷íàÿ îëèìïèàäà 15 ìàÿ 2019

1. Ìîæåò ëè ïðîèçâåäåíèå ïåðâûõ íåñêîëüêèõ íàòóðàëüíûõ ÷èñåë
áûòü ðàâíî ïðîèçâåäåíèþ ïåðâûõ íåñêîëüêèõ ÷¼òíûõ íàòóðàëüíûõ
÷èñåë? (Â êàæäîì ïðîèçâåäåíèè äîëæíî áûòü õîòÿ áû 2 ìíîæèòåëÿ.)

2. Ñóììà òð¼õ ïîëîæèòåëüíûõ ÷èñåë íå ïðåâîñõîäèò ñóììû èõ ïî-
ïàðíûõ ïðîèçâåäåíèé. Äîêàæèòå, ÷òî îáå ýòè ñóììû íå ìåíüøå 3.

3. Â êëàññå 16 ó÷åíèêîâ. Êàæäûé ìåñÿö ó÷èòåëü äåëèò êëàññ íà äâå
ãðóïïû. Êàêîå íàèìåíüøåå êîëè÷åñòâî ìåñÿöåâ íåîáõîäèìî ó÷èòåëþ,
÷òîáû ëþáûå äâà ó÷åíèêà â êàêîé-òî èç ìåñÿöåâ îêàçàëèñü â ðàçíûõ
ãðóïïàõ?

4. Íà áîêîâûõ ñòîðîíàõ AB è BC ðàâíîáåäðåííîãî òðåóãîëüíèêà
ABC âçÿòû òî÷êè K è L ñîîòâåòñòâåííî, òàê ÷òî AK +LC = KL. Èç
ñåðåäèíû M îòðåçêà KL ïðîâåëè ïðÿìóþ, ïàðàëëåëüíóþ BC, è ýòà
ïðÿìàÿ ïåðåñåêëà ñòîðîíó AC â òî÷êå N . Íàéäèòå ∠KNL.

5. Âûïóêëûé 2019-óãîëüíèê ðàçáèò äèàãîíàëÿìè íà òðåóãîëüíèêè
(ïðè ýòîì äèàãîíàëè íå ïåðåñåêàþòñÿ âíóòðè ìíîãîóãîëüíèêà). Òðå-
óãîëüíèêè ðàñêðàøåíû â ÷¼ðíûé è áåëûé öâåòà òàê, ÷òî êàæäûå äâà
òðåóãîëüíèêà ñ îáùåé ñòîðîíîé ðàñêðàøåíû â ðàçíûå öâåòà. Íàéäèòå
íàèáîëüøåå âîçìîæíîå çíà÷åíèå ðàçíîñòè êîëè÷åñòâà áåëûõ è êîëè-
÷åñòâà ÷¼ðíûõ òðåóãîëüíèêîâ.
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