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Маленькие неравенства

1. a)
ˆ

a` b` c

3

˙2

ě
ab` bc` ca

3
, a, b, c ą 0;

б) ab` bc` ca ě a
?
bc` b

?
ac` c

?
ab, a, b, c ą 0.

2. 2
?
a` 3 3

?
b ě 5 5

?
ab.

3. pa` b` c` dq2 ď 4pa2 ` b2 ` c2 ` d2q.

4. pa` 1qpb` 1qpa` cqpb` cq ě 16abc.

5. pa` b` c` d` 1q2 ě 4pa2 ` b2 ` c2 ` d2q, a, b, c, d P r0; 1s.

6. p
?
x`

?
yq8 ě 64xypx` yq2.

7.
3

1{a` 1{b` 1{c
ď

a` b` c

3
.

8. Пусть a, b, c ą 0 и abc “ 1. Докажите, что
1

1` a` b
`

1

1` b` c
`

1

1` c` a
ď 1.

9. Пусть x, y ą 0 и x2 ` y3 ě x3 ` y4. Докажите, что x3 ` y3 ď 2.

10.
1

?
1` x2

`
1

a

1` y2
ď

2
?
1` xy

, x, y P r0, 1s.

11. Пусть a, b, c ą 0 и ab` bc` ac “ 1. Докажите, что

3

c

1

a
` 6b`

3

c

1

b
` 6c`

3

c

1

c
` 6a ď

1

abc
.


