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1. Между девятью планетами Солнечной системы введено космическое сообще-
ние. Ракеты летают по следующим маршрутам: Земля – Меркурий, Плутон
– Венера, Земля – Плутон, Плутон – Меркурий, Меркурий – Венера, Уран –
Нептун, Нептун – Сатурн, Сатурн – Юпитер, Юпитер – Марс и Марс – Уран.
Можно ли добраться с Земли до Марса?

2. Система точек, соединённых отрезками, называется "связной если из каждой
точки можно пройти в любую другую по этим отрезкам. Можно ли соединить
пять точек в связную систему так, чтобы при стирании любого отрезка обра-
зовались ровно две связные системы точек, не связанные друг с другом? (Мы
считаем, что в местах пересечения отрезков переход с одного из них на другой
невозможен.)

3. В графе 100 вершин, причём степень каждой из них не меньше 50. Доказать,
что граф связен.

4. В стране Семёрка 15 городов, каждый из которых соединён дорогами не ме-
нее, чем с 7 другими. Докажите, что из каждого города можно добраться до
любого другого (возможно, проезжая через другие города).

5. В Тридевятом царстве лишь один вид транспорта – ковер-самолет. Из столицы
выходит 21 ковролиния, из города Дальний – одна, а из всех остальных горо-
дов – по 20. Докажите, что из столицы можно долететь в Дальний (возможно,
с пересадками).


