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Ìíîãî÷ëåíû ñ öåëûìè êîýôôèöèåíòàìè

1. Ñîñòàâüòå ìíîãî÷ëåí ñ öåëûìè êîýôôèöèåíòàìè, îäíèì èç êîðíåé êîòîðîãî ÿâëÿåòñÿ
√
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2. Ñîñòàâüòå ìíîãî÷ëåí ñ öåëûìè êîýôôèöèåíòàìè, îäíèì èç êîðíåé êîòîðîãî ÿâëÿåòñÿ
3
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3. Âû÷èñëèòå f( 3
√
2− 1), ãäå

f(x) = x2009+3x2008+4x2007+2x2006+4x2005+2x2004+4x2003+2x2002+ . . .+4x5+2x4+4x3+2x2+3x+1.

4. Ìíîãî÷ëåí P (x) òàêîâ, ÷òî P (7) = 11, à P (11) = 13. Äîêàæèòå, ÷òî õîòÿ áû îäèí èç åãî êîýôôèöè-

åíòîâ � íå öåëîå ÷èñëî.

5. Ïóñòü f � ìíîãî÷ëåí ñ öåëûìè êîýôôèåíòàìè. Äîêàæèòå, ÷òî f(a)−f(b) äåëèòñÿ íà a−b, ãäå a, b �
ðàçëè÷íûå öåëûå ÷èñëà.

6. P (x) � ìíîãî÷ëåí ñ öåëûìè êîýôôèöèåíòàìè. Äîêàæèòå, ÷òî åñëè óðàâíåíèå P (x) = 1 èìååò áîëüøå
òðåõ öåëî÷èñëåííûõ êîðíåé, òî óðàâíåíèå P (x) = −1 íå èìååò öåëî÷èñëåííûõ êîðíåé.

7. Äîêàæèòå, ÷òî ìíîãî÷ëåí 3x100 − 6x50 + 5 íåïðèâîäèì íàä Z.
8 Äîêàæèòå, ÷òî ìíîãî÷ëåí xp−1+xp−2+ · · ·+x2+x+1 íåïðèâîäèì íàä Z òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà

p � ïðîñòîå ÷èñëî.

9. Ïóñòü a1, a2, . . . , an � ðàçëè÷íûå öåëûå ÷èñëà. Äîêàæèòå, ÷òî ìíîãî÷ëåí

(x− a1)(x− a2) . . . (x− an)− 1

íåïðèâîäèì íàä Z.
10. Ìíîãî÷ëåíû P (x) è Q(x) ñ öåëûìè êîýôôèöèåíòàìè òàêîâû, ÷òî P (k) äåëèòñÿ íà Q(k) ïðè ëþáîì

öåëîì k. Äîêàæèòå, ÷òî P (x) äåëèòñÿ íà Q(x).
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