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Óñòíàÿ ãåîìåòðèÿ

1. Â òðåóãîëüíèêå ABC áèññåêòðèñà AK ïåðïåíäèêóëÿðíà ìåäèàíå CL. Äîêàæèòå, ÷òî
â òðåóãîëüíèêå BKL òàêæå îäíà èç áèññåêòðèñ ïåðïåíäèêóëÿðíà îäíîé èç ìåäèàí.

2. Öèðêóëåì è ëèíåéêîé ðàçáåéòå äàííûé òðåóãîëüíèê íà äâà ìåíüøèõ òðåóãîëüíèêà

ñ îäèíàêîâîé ñóììîé êâàäðàòîâ ñòîðîí.

3. Â òðåóãîëüíèêå ABC: ∠A = 45◦, BH � âûñîòà, òî÷êà K ëåæèò íà ñòîðîíå AC,
ïðè÷åì BC = CK. Äîêàæèòå, ÷òî öåíòð îïèñàííîé îêðóæíîñòè òðåóãîëüíèêà ABK ñîâ-

ïàäàåò ñ öåíòðîì âíåâïèñàííîé îêðóæíîñòè òðåóãîëüíèêà BCH.

4. Äàí ïàðàëëåëîãðàìì ABCD. Íà ñòîðîíå AB âçÿòà òî÷êà M òàê, ÷òî AD = DM .

Íà ñòîðîíå AD âçÿòà òî÷êà N òàê, ÷òî AB = BN . Äîêàæèòå, ÷òî CM = CN .

5. H � òî÷êà ïåðåñå÷åíèÿ âûñîò AA′ è BB′ îñòðîóãîëüíîãî òðåóãîëüíèêà ABC. Ïðÿ-
ìàÿ, ïåðïåíäèêóëÿðíàÿ AB, ïåðåñåêàåò ýòè âûñîòû â òî÷êàõ D è E, à ñòîðîíó AB � â

òî÷êå P . Äîêàæèòå, ÷òî îðòîöåíòð òðåóãîëüíèêà DEH ëåæèò íà îòðåçêå CP .
6. Äàí ðàâíîñòîðîííèé òðåóãîëüíèê ABC è ïðÿìàÿ l, ïðîõîäÿùàÿ ÷åðåç åãî öåíòð. Òî÷-

êè ïåðåñå÷åíèÿ ýòîé ïðÿìîé ñî ñòîðîíàìè AB è BC îòðàçèëè îòíîñèòåëüíî ñåðåäèí ýòèõ

ñòîðîí ñîîòâåòñòâåííî. Äîêàæèòå, ÷òî ïðÿìàÿ, ïðîõîäÿùàÿ ÷åðåç ïîëó÷èâøèåñÿ òî÷êè,

êàñàåòñÿ âïèñàííîé îêðóæíîñòè òðåóãîëüíèêà ABC.
7. Â òðåóãîëüíèêå ABC: ∠C = 60◦, ∠A = 45◦. Ïóñòü M � ñåðåäèíà BC, H � îðòî-

öåíòð òðåóãîëüíèêà ABC. Äîêàæèòå, ÷òî ïðÿìàÿ MH ïðîõîäèò ÷åðåç ñåðåäèíó äóãè AB
îïèñàííîé îêðóæíîñòè òðåóãîëüíèêà ABC.

8. Â òðåóãîëüíèêå ABC òî÷êà I � öåíòð âïèñàííîé îêðóæíîñòè, òî÷êè IA, IC � öåíòðû

âíåâïèñàííûõ îêðóæíîñòåé, êàñàþùèõñÿ ñòîðîí BC è AB ñîîòâåòñòâåííî. Òî÷êà O �

öåíòð îïèñàííîé îêðóæíîñòè òðåóãîëüíèêà IIAIC . Äîêàæèòå, ÷òî OI ⊥ AC.
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