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Ïðÿìàÿ Ýéëåðà

1. Êàê ñîîòíîñÿòñÿ ïðÿìûå Ýéëåðà òðåóãîëüíèêà ABC è åãî ñåðåäèííîãî òðåóãîëüíèêà?

2. Âîññòàíîâèòå òðåóãîëüíèê ïî ïðÿìîé Ýéëåðà, ñåðåäèíå ñòîðîíû BC è òî÷êå ïåðåñå÷åíèÿ

ìåäèàíû AMA ñ îïèñàííîé îêðóæíîñòüþ.

3. Âîññòàíîâèòå òðåóãîëüíèê ïî ïðÿìîé Ýéëåðà, ñåðåäèíå ñòîðîíû BC è îñíîâàíèþ âûñî-

òû HA.

4. Âîññòàíîâèòå òðåóãîëüíèê ïî ïðÿìîé Ýéëåðà è âåðøèíàì B, C.
5. Âîññòàíîâèòå òðåóãîëüíèê ïî ïðÿìîé Ýéëåðà è ñåðåäèíàì ñòîðîí AB è AC.
6. Äîêàæèòå, ÷òî ïðÿìàÿ Ýéëåðà â îñòðîóãîëüíîì òðåóãîëüíèêå ïåðåñåêàåò åãî íàèáîëüøóþ

è íàèìåíüøóþ ñòîðîíû.

7. Äîêàæèòå, ÷òî ïðÿìàÿ Ýéëåðà â òóïîóãîëüíîì òðåóãîëüíèêå ïåðåñåêàåò íàèáîëüøóþ è

ñðåäíþþ ïî äëèíå ñòîðîíû.

8. Äîêàæèòå, ÷òî åñëè ïðÿìàÿ Ýéëåðà ïðîõîäèò ÷åðåç öåíòð âïèñàííîé îêðóæíîñòè, òî òðå-

óãîëüíèê ðàâíîáåäðåííûé.

9. Äîêàæèòå, ÷òî ïðÿìàÿ Ýéëåðà òðåóãîëüíèêà ABC ïàðàëëåëüíà ñòîðîíå BC òîãäà è òîëüêî

òîãäà, êîãäà tgB tgC = 3.
10. Ïðÿìàÿ Ýéëåðà ïåðåñåêàåò ñòîðîíû AC è BC â òî÷êàõ P è Q. Èçâåñòíî, ÷òî CP = CQ.

Äîêàæèòå, ÷òî ∠ABC = 60◦.
11. Ïðîâåäåì ìåäèàíû èç êàæäîé âåðøèíû òðåóãîëüíèêà ABC. Ïóñòü îíè ïåðåñåêóò îïè-

ñàííóþ îêðóæíîñòü âíå òðåóãîëüíèêà â òî÷êàõ A1, B1 è C1. Ïðîâåäåì êàñàòåëüíûå ê îïèñàííîé

îêðóæíîñòè ÷åðåç âåðøèíû òðåóãîëüíèêà. Ïóñòü îíè ïåðåñåêóòñÿ â òî÷êàõ F , E, D. Äîêàæèòå,

÷òî ïðÿìûå FC1, EB1, DA1 ïåðåñåêàþòñÿ íà ïðÿìîé Ýéëåðà.
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