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Îêðóæíîñòè! Áîëüøå îêðóæíîñòåé!

1. Äàíû äâå êîíöåíòðè÷åñêèå îêðóæíîñòè. Ïðîâåäèòå ñåêóùóþ òàê, ÷òîáû îíà ïðè ïåðåñå÷åíèè ñ
îêðóæíîñòÿìè îáðàçîâûâàëà òðè ðàâíûõ îòðåçêà.

2. Íà áîëüøåé èç äâóõ êîíöåíòðè÷åñêèõ îêðóæíîñòåé ñ öåíòðîì O âçÿòû òî÷êè A è B. Êàñàòåëüíûå
èç íèõ ê áîëüøåé îêðóæíîñòè ïåðåñåêàþòñÿ â òî÷êå D. Ïðîäîëæåíèå êàñàòåëüíîé AL ê ìåíüøåé îêðóæ-
íîñòè ïåðåñåêàåò êàñàòåëüíóþ BT , ïðîâåä¼ííóþ òàêæå ê ìåíüøåé îêðóæíîñòè, â òî÷êå E. Äîêàæèòå, ÷òî
∠OED = 90◦.

3. Äàíû äâå êîíöåíòðè÷åñêèå îêðóæíîñòè ñ öåíòðîì O è ðàäèóñàìè R è r (R > r). ×åðåç òî÷êó K
ìåíüøåé èç íèõ ïðîâåäåíà õîðäà, ïåðåñåêàþùàÿ áîëüøóþ â òî÷êó B è C. Ïåðïåíäèêóëÿð ê BC â òî÷êå
K ïåðåñåêàåò ìåíüøóþ â òî÷êå A. Íàéäèòå KA2 +KB2 +KC2.

4. Ïîñòðîéòå ðàâíîñòîðîííèé òðåóãîëüíèê, âåðøèíû êîòîðîãî ëåæàëè áû íà òð¼õ äàííûõ êîíöåíòðè-
÷åñêèõ îêðóæíîñòÿõ.

5. Ê äâóì äàííûì îêðóæíîñòÿì ïðîâåäèòå îáùóþ âíåøíþþ êàñàòåëüíóþ.
6. Èç òî÷êè âíå îêðóæíîñòè ïðîâåäèòå ñåêóùóþ òàê, ÷òîáû å¼ âíóòðåííÿÿ ÷àñòü èìåëà äàííóþ äëèíó.
7. Ïðè ïåðåñå÷åíèè ñòîðîí ÷åòûð¼õóãîëüíèêà ABCD ñ îêðóæíîñòüþ îáðàçîâàëîñü ÷åòûðå ðàâíûå

õîðäû. Äîêàæèòå, ÷òî ñóììû ïðîòèâîïîëîæíûõ ñòîðîí ÷åòûð¼õóãîëüíèêà ðàâíû ìåæäó ñîáîé.
8. Íà ïðîäîëæåíèÿõ õîðäû AB äàííîé îêðóæíîñòè îòëîæåíû ðàâíûå îòðåçêè AK è BN . Èç òî÷åê

K è N ïî ðàçíûå ñòîðîíû îò KN ïðîâåäåíû ê îêðóæíîñòè êàñàòåëüíûå KX è NY . Äîêàæèòå, ÷òî XY
äåëèò îòðåçîê KN ïîïîëàì.

9. Â îêðóæíîñòè ïðîâåäåíû òðè ïîïàðíî ïåðåñåêàþùèåñÿ õîðäû. Êàæäàÿ õîðäà ðàçäåëåíà òî÷êàìè
ïåðåñå÷åíèÿ íà òðè ðàâíûå ÷àñòè. Íàéäèòå ðàäèóñ îêðóæíîñòè, åñëè îäíà èç õîðä ðàâíà a.

10. C ïîìîùüþ îäíîãî öèðêóëÿ ïî äàííûì îòðåçêàì äëèíû a, b, c ïîñòðîéòå îòðåçîê äëèíû x = ab
c .
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