
7 êëàññ Ïàðàëëåëüíîñòü 26 ìàÿ 2018

1. Äîêàæèòå, ÷òî ó ðàâíîáåäðåííîãî òðåóãîëüíèêà áèññåêòðèñà âíåøíåãî óãëà ïðè
âåðøèíå ïàðàëëåëüíà îñíîâàíèþ. Âåðíî ëè îáðàòíîå?

2. ×åðåç ñåðåäèíó M îòðåçêà ñ êîíöàìè íà äâóõ ïàðàëëåëüíûõ ïðÿìûõ ïðîâåäåíà

ïðÿìàÿ, ïåðåñåêàþùàÿ ýòè ïðÿìûå â òî÷êàõ A è B. Äîêàæèòå, ÷òî M � ñåðåäèíà

AB.
Îïðåäåëåíèå.Ïàðàëëåëîãðàìì � ýòî ÷åòûð¼õóãîëüíèê, ïðîòèâîïîëîæíûå ñòî-

ðîíû êîòîðîãî ïàðàëëåëüíû.

3. Äîêàæèòå, ÷òî âûïóêëûé ÷åòûð¼õóãîëüíèê ÿâëÿåòñÿ ïàðàëëåëîãðàììîì òîãäà

è òîëüêî òîãäà, êîãäà åãî äèàãîíàëè òî÷êîé ïåðåñå÷åíèÿ äåëÿòñÿ ïîïîëàì.

4. Ìåäèàíû AA1 è CC1 òðåóãîëüíèêà ABC ïåðåñåêàþòñÿ â òî÷êå G. Òî÷êè P è Q
òàêîâû, ÷òî ÷åòûð¼õóãîëüíèêè BGCP è BGAQ ÿâëÿþòñÿ ïàðàëëåëîãðàììàìè.

à) Äîêàæèòå, ÷òî PCAQ � ïàðàëëåëîãðàìì.

á) Âû÷èñëèâ AG : GA1 è CG : GC1, äîêàæèòå, ÷òî âñå òðè ìåäèàíû òðåóãîëü-

íèêà ïåðåñåêàþòñÿ â îäíîé òî÷êå.

5. Ñðåäíÿÿ ëèíèÿ. Ïóñòü C1 è A1 � ñîîòâåòñòâåííî ñåðåäèíû ñòîðîí òðåóãîëü-

íèêà AB è BC òðåóãîëüíèêà ABC. Ïðîâåäÿ ÷åðåç C ïðÿìóþ, ïàðàëëåëüíóþ AB,
äîêàæèòå, ÷òî A1C1 ‖ AC è A1C1 = AC

2 .

6. Äàí ïðÿìîóãîëüíèê ABCD è òî÷êà M âíóòðè íåãî. Äîêàæèòå, ÷òî ñóùåñòâóåò

âûïóêëûé ÷åòûð¼õóãîëüíèê ñ ïåðïåíäèêóëÿðíûìè äèàãîíàëÿìè, ñòîðîíû êîòîðîãî

ðàâíû MA, MB, MC, MD.

7. Íà ñòîðîíå AB òðåóãîëüíèêà ABC îòìå÷åíà òî÷êà K òàê, ÷òî AB = CK.

Òî÷êè N è M � ñåðåäèíû îòðåçêîâ AK è BC ñîîòâåòñòâåííî. Îòðåçêè NM è CK
ïåðåñåêàþòñÿ â òî÷êå P . Äîêàæèòå, ÷òî KN = KP .

8. Òî÷êè M è N � ñåðåäèíû ñòîðîí AB è CD ñîîòâåòñòâåííî ÷åòûð¼õóãîëüíèêà

ABCD. Èçâåñòíî, ÷òî BC ‖ AD è AN = CM . Îáÿçàòåëüíî ëè ABCD � ïàðàëëå-

ëîãðàìì?

9. Íà äâóõ ñòîðîíàõ òðåóãîëüíèêà âíå åãî ïîñòðîåíû êâàäðàòû. Äîêàæèòå, ÷òî

îòðåçîê, ñîåäèíÿþùèé êîíöû ñòîðîí êâàäðàòîâ, âûõîäÿùèõ èç îäíîé âåðøèíû òðå-

óãîëüíèêà, â 2 ðàçà áîëüøå ìåäèàíû òðåóãîëüíèêà, âûõîäÿùåé èç òîé æå âåðøèíû.

10. Âûñîòà AH òðåóãîëüíèêà ABC ðàâíà åãî ìåäèàíå BM . Íà ïðîäîëæåíèè ñòî-

ðîíû AB çà òî÷êó B îòëîæåíà òî÷êà D òàê, ÷òî BD = AB. Íàéäèòå ∠BCD.

11. Íà áîêîâûõ ñòîðîíàõ AB è BC ðàâíîáåäðåííîãî òðåóãîëüíèêà ABC îòìå÷åíû

òî÷êè E è F ñîîòâåòñòâåííî òàê, ÷òî AE = 2BF . Òî÷êà G òàêîâà, ÷òî F � ñåðåäèíà

îòðåçêà EG. Äîêàæèòå, ÷òî ∠ACG = 90◦.

12. Â òðåóãîëüíèêå ABC íà ñòîðîíàõ AB, AC è BC âûáðàíû òî÷êè D, E è F
ñîîòâåòñòâåííî òàê, ÷òî BF = 2CF , CE = 2AE è ∠DEF = 90◦. Äîêàæèòå, ÷òî DE
� áèññåêòðèñà óãëà ADF .
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