
7 êëàññ Èíâàðèàíò 5 ìàÿ 2018

1. Íà äîñêå íàïèñàíû ÷èñëà 1, 2, . . . , 20. Çà õîä ðàçðåøàåòñÿ ñòåðåòü ñ äîñêè
äâà ÷èñëà a, b è íàïèñàòü âìåñòî íèõ à) a + b − 1; á) a + b + ab. Êàêîå
÷èñëî îñòàíåòñÿ íà äîñêå ïîñëå 19 õîäîâ?

2. Âíóòðè ïðàâèëüíîãî òðåóãîëüíèêà îòìå÷åíà òî÷êà. Äîêàæèòå, ÷òî ñóììà

ðàññòîÿíèé îò íå¼ äî ñòîðîí òðåóãîëüíèêà íå çàâèñèò îò ïîëîæåíèÿ òî÷êè.

3. Êðóã ðàçáèò íà à) 6; á) 12 ñåêòîðîâ, â êàæäîì èç êîòîðûõ ñòîèò

ôèøêà. Çà îäèí õîä ðàçðåøàåòñÿ ïåðåäâèíóòü äâå ôèøêè íà îäèí ñåêòîð â

ïðîòèâîïîëîæíûõ íàïðàâëåíèÿõ. Ìîæíî ëè çà íåñêîëüêî õîäîâ ñîáðàòü âñå

ôèøêè â îäíîì ñåêòîðå?

4. Íà îñòðîâå Ñåðîáóðîìàëèí îáèòàþò 13 ñåðûõ, 15 áóðûõ è 17 ìàëèíîâûõ
õàìåëåîíîâ. Åñëè âñòðå÷àþòñÿ äâà õàìåëåîíà ðàçíîãî öâåòà, òî îíè îäíî-

âðåìåííî ìåíÿþò ñâîé öâåò íà òðåòèé. Ìîæåò ëè ñëó÷èòüñÿ òàê, ÷òî ÷åðåç

íåêîòîðîå âðåìÿ âñå õàìåëåîíû áóäóò îäíîãî öâåòà?

5. à) Â áåëîé òàáëèöå 2018×2018 Âàíÿ çàêðàñèë ïðîèçâîëüíóþ êëåòêó. Åìó

ðàçðåøàåòñÿ ìåíÿòü öâåò âñåõ êëåòîê ëþáîé ñòðîêè èëè ëþáîãî ñòîëáöà.

Âàíÿ óòâåðæäàåò, ÷òî âíîâü ñäåëàë âñþ òàáëèöó áåëîé. Íå îøèáñÿ ëè îí?

á) Òîò æå âîïðîñ, åñëè òåïåðü Âàíå òàêæå ìîæíî ìåíÿòü öâåò âñåõ êëå-

òîê ëþáîé äèàãîíàëè, à èçíà÷àëüíî çàêðàøåííàÿ êëåòêà áûëà íå óãëîâîé.

6. Â àëôàâèòå ïëåìåíè Ìóìáî-Þìáî âñåãî äâå áóêâû: Ì è Þ. Èãðà â

ñëîâà â ýòîì ïëåìåíè çàêëþ÷àåòñÿ â ñëåäóþùåì. Ðàçðåøàåòñÿ âñòàâëÿòü

â èìåþùååñÿ ñëîâî äâå îäèíàêîâûå áóêâû ïîäðÿä (ìåæäó áóêâàìè èëè ñ

êðàþ) è óäàëÿòü èç èìåþùåãîñÿ ñëîâà äâå ñîñåäíèå îäèíàêîâûå áóêâû, ïîñëå

÷åãî èãðà ïðîäîëæàåòñÿ ñ ïîëó÷åííûì ñëîâîì. Ìîæíî ëè, èãðàÿ â ñëîâà,

ïîëó÷èòü èç ñëîâà ÌÞ ñëîâî ÞÌ?

7. Íà äîñêå 15× 15 ñòîÿò 15 íå áüþùèõ äðóã äðóãà ëàäåé. Êàæäóþ ëàäüþ

ïåðåäâèíóëè õîäîì êîíÿ. Äîêàæèòå, ÷òî òåïåðü íåêîòîðûå äâå ëàäüè áüþò

äðóã äðóãà.

8. Åñòü òðè êó÷êè êàìíåé: â ïåðâîé � 51, âî âòîðîé � 49, â òðåòüåé � 5.
Ðàçðåøàåòñÿ îáúåäèíÿòü äâå êó÷êè â îäíó èëè ðàçäåëÿòü êó÷êó ñ ÷¼òíûì

÷èñëîì êàìíåé íà äâå ðàâíûõ. Ìîæíî ëè ÷åðåç íåêîòîðîå âðåìÿ ïîëó÷èòü

105 êó÷åê ïî îäíîìó êàìíþ?

9. ×åòûðå êóçíå÷èêà ñèäÿò â âåðøèíàõ êâàäðàòà. Êàæäóþ ñåêóíäó îäèí

èç êóçíå÷èêîâ ïðûãàåò â òî÷êó, ñèììåòðè÷íóþ îòíîñèòåëüíî äðóãîãî êóç-

íå÷èêà. Ìîãóò ëè êóçíå÷èêè ÷åðåç íåêîòîðîå âðåìÿ îêàçàòüñÿ â âåðøèíàõ

êâàäðàòà áîëüøåãî ðàçìåðà?
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