
10 êëàññ Îáû÷íàÿ ãåîìåòðèÿ 23 àïðåëÿ 2018

1. Îêðóæíîñòü ω êàñàåòñÿ ïðÿìîé l. Äâå äðóãèå îêðóæíîñòè êàñàþò-
ñÿ ïðÿìîé l â òî÷êàõ A è B è îêðóæíîñòè ω âíåøíèì îáðàçîì â òî÷êàõ
C è D. Äîêàæèòå, ÷òî òî÷êè A, B, C, D ëåæàò íà îäíîé îêðóæíîñòè.

2. Íà áîêîâûõ ñòîðîíàõ AB è CD òðàïåöèè ABCD âûáðàíû òî÷êè
X è Z ñîîòâåòñòâåííî. Îòðåçêè CX è BZ ïåðåñåêàþòñÿ â òî÷êå Y .
Îêàçàëîñü, ÷òî ïÿòèóãîëüíèê AXY ZD � âïèñàííûé. Äîêàæèòå, ÷òî
AY = DY .

3. Íà ïðîäîëæåíèÿõ ñòîðîí CA è AB òðåóãîëüíèêà ABC çà òî÷êè A
è B ñîîòâåòñòâåííî îòëîæåíû îòðåçêè AE = BC è BF = AC. Îêðóæ-
íîñòü êàñàåòñÿ îòðåçêà BF â òî÷êå N , ñòîðîíû BC è ïðîäîëæåíèÿ
ñòîðîíû AC çà òî÷êó C. Òî÷êàM � ñåðåäèíà îòðåçêà EF . Äîêàæèòå,
÷òî ïðÿìàÿ MN ïàðàëëåëüíà áèññåêòðèñå óãëà A.

4. Öåíòð âïèñàííîé îêðóæíîñòè òðåóãîëüíèêà ABC ëåæèò íà åãî
ïðÿìîé Ýéëåðà. Äîêàæèòå, ÷òî òðåóãîëüíèê ðàâíîáåäðåííûé.

5. Âíóòðè âûïóêëîãî ÷åòûð¼õóãîëüíèêà ABCD íàøëàñü òàêàÿ òî÷êà
X, ÷òî ∠XDC = ∠BAC è ∠XBC = ∠DAC. Äîêàæèòå, ÷òî ∠BCA =
∠XCD.

6. Îêðóæíîñòü, ïîñòðîåííàÿ íà ñòîðîíå AC òðåóãîëüíèêà ABC êàê
íà äèàìåòðå, ïåðåñåêàåò ñòîðîíû AB è BC â òî÷êàõ K è L. Êàñàòåëü-
íûå, ïðîâåäåííûå ê ýòîé îêðóæíîñòè â òî÷êàõ K è L, ïåðåñåêàþòñÿ
â òî÷êå P . Äîêàæèòå, ÷òî BP ⊥ AC.

7. Äàíû òðåóãîëüíèê ABC (AB > AC) è îïèñàííàÿ îêîëî íåãî
îêðóæíîñòü. Ïîñòðîéòå öèðêóëåì è ëèíåéêîé ñåðåäèíó äóãè BC (íå
ñîäåðæàùåé âåðøèíó A), ïðîâåäÿ íå áîëåå äâóõ ëèíèé.

8. Ñ öåíòðîì â òî÷êå O ïîñòðîåíû áîëüøàÿ îêðóæíîñòü è ìàëåíüêàÿ
îêðóæíîñòü. Èç òî÷êè A áîëüøîé îêðóæíîñòè ïðîâåäåíû êàñàòåëü-
íûå AB è AC ê ìàëåíüêîé (B, C � òî÷êè êàñàíèÿ). Îêðóæíîñòü ñ
öåíòðîì A è ðàäèóñîì AB ïåðåñåêàåò áîëüøóþ îêðóæíîñòü â òî÷-
êàõ M è N . Äîêàæèòå, ÷òî ïðÿìàÿ MN ñîäåðæèò ñðåäíþþ ëèíèþ
òðåóãîëüíèêà ABC.
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