
10 êëàññ Òóðíèðû, äîáàâêà 16 àïðåëÿ 2018

1. Äîêàæèòå, ÷òî â ñèëüíî ñâÿçíîì òóðíèðå ñ n > 4 âåðøèíàìè ñóùåñòâóåò

õîòÿ áû 2 âåðøèíû òàêèå, ÷òî ïðè óäàëåíèè îäíîé èç íèõ ñèëüíàÿ ñâÿçíîñòü

ãðàôà íå òåðÿåòñÿ.

2. a) Äîêàæèòå, ÷òî â ñèëüíî ñâÿçíîì òóðíèðå ñ n âåðøèíàìè äëÿ ëþáîãî

k (3 6 k 6 n) è ëþáîé âåðøèíû ñóùåñòâóåò ïðîñòîé öèêë äëèíû k, ïðîõî-
äÿùèé ÷åðåç ýòó âåðøèíó.

b) Äîêàæèòå, ÷òî â ñèëüíî ñâÿçíîì òóðíèðå õîòÿ áû n+1−k ïðîñòûõ öèê-

ëîâ äëèíû k.
c) Äîêàæèòå, ÷òî ñóùåñòâóåò ãðàô, â êîòîðîì äëÿ ëþáîãî k (3 6 k 6 n)
ñóùåñòâóåò ðîâíî n+ 1− k ïðîñòûõ öèêëîâ äëèíû k.

3. Äîêàæèòå, ÷òî â ëþáîì òóðíèðå ñ áîëåå ÷åì ïÿòüþ âåðøèíàìè íàé-

äåòñÿ ãàìèëüòîíîâ ïóòü, â êîòîðîì èç ïåðâîé âåðøèíû â ïîñëåäíþþ èä¼ò

íàïðàâëåííîå ðåáðî.
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